
Class 11 Maths Notes Chapter 6 रै�खक असिमकाएँ

भूिमका (Introduction):
हम एक चर और दो चरो ंवाले समीकरणो ंसे भली-भाँित प�रिचत - ह� । हम शा��क ��ो ंको समीकरणों
म� प�रवित�त कर हल करना िपछली क�ाओ ंम� सीख चुके ह�, लेिकन शा��क ��ो ंको सदैव समीकरण
�प म� प�रवित�त करना स�व नही ंहोता है । इसके �ान पर हम� ऐसे कथन देखने को िमलते ह� िजसम�
< (से कम), > (से अिधक), ≤ (से कम या बराबर) या ≥ (से अिधक या बराबर) िच� �यु� होते ह� । इ��
हम असिमकाएँ कहते ह� । जैसे - 7 < 8, a ≤ b, a  + a + 5 ≤ 0 आिद ।
इस अ�ाय म�, हम एक या दो चर रािशयो ंकी रै�खक असिमकाओ ंका अ�यन कर� गे। असिमकाओ ंका
अ�यन िव�ान, गिणत, सां��की, अथ�शा�, मनोिव�ान इ�ािद से स���त सम�ाओ ंको हल करने
पर होता है ।

असिमकाएँ (Inequalities):
समीकरण के दोनो ंप� बराबर होते ह�, इसिलए म� म� हम बराबर “=” का िच� लगाते ह� । बायी ंओर के
�ंजक को वाम प� तथा दायी ंओर से �ंजक को दि�ण प� कहते ह� । लेिकन जब समीकरण के वाम
प� तथा दि�ण प� अथा�त् दोनो ंही प� बराबर नही ंहो ंतथा बराबर > के िच� के �ान पर > (बड़ा ), <
(छोटा), ≥ ( बड़ा या बराबर), ≤ (छोटा या बराबर) म� से कोई एक िच� लगा हो, तो उसे समीकरण न
कहकर असिमका कहते ह� । अथा�त् दो बीजीय �ंजक िजनके बीच म� ‘<', ‘>', ‘≤' या ‘≥' �यु� होता है,
असिमका कहलाती है।

उदाहरण - (i) x - y > 10
(ii) x  + y  ≥ 10
(iii) x  + 5x + 2 < 0
(iv) x ≥ 0

एक चर रािश की रै�खक असिमका:
एक ऐसी असिमका िजसम� केवल एक चर रािश हो तथा उसकी अिधकतम घात इकाई हो,
एक चर रािश वाली रै�खक असिमका कहलाती है । जैसे-
(i) 4x + 9 < 5

(ii) x7𝑥
7
 ≥ 3

(iii) 7x – 1 > 13 आिद ।

एक चर रािश की रै�खक असिमकाओ ंका बीजगिणतीय हल और उनका आलेखीय िन�पण
(Algebraic Solution of Linear Inequalities in One Variable and Their Graphical
Representation):

�

2

2 2
2

https://www.evidyarthi.in/



यिद हम िन� असिमका पर िवचार कर� , 4x < 24
यहाँ पर असिमका का बायाँ प� 4x तथा दायाँ प� 24 है । यिद x = 0 के िलए,
बायाँ प� x = 4 × (0) = 0 < 24 दायाँ प�, जो िक स� है ।x = 1 के िलए,
बायाँ प� = 4 × 1 = 4 < 24 दायाँ प�, जो िक स� है। x = 2 के िलए,
बायाँ प� = 4 × 2 = 8 < 24 दायाँ प�, जो िक स� है । x = 3 के िलए,
बायाँ प� = 4 × 3 = 12 < 24 जो िक स� है । x = 4 के िलए,
बायाँ प� = 4 × 4 = 16 < 24 दायाँ प� जो िक स� है 1 x = 5 के िलए,
बायाँ प� = 4 × 5 = 20 < 24 दायाँ प�, जो िक स� है । x = 6 के िलए, बायाँ प� = 4 × 6 = 24 दायाँ
प�, जो िक स� नही ंहै । हम देखते ह� िक असिमका को स� कथन करने वाले X के मान केवल, 0, 1,
2, 3, 4 तथा 5 ह�। x के उन मानो ंको जो िदये गये असिमका को एक स� कथन बनाते हो,ं उ��
असिमका का हल कहते ह� तथा समु�य {0, 1, 2, 3, 4, 5} को हल समु�य कहते ह� । अतः  चर रािश
का वह मान जो एक चर रािश की िकसी असिमका को स� कथन बनाता है, असिमका का हल
कहलाता है । उपयु�� असिमका का हल �यास और भूल िविध (Trial and error method) से �ा�
िकया गया है, जो िक अिधक समय लेती है और कभी - कभी स�व भी नही ंहोती है। अतः  इन
असिमकाओ ंको हल करने के िलए हम �मब� तकनीक अपनाएंगे तथा कुछ िनयमो ंका पालन कर� गे।

एक चर रािश की रै�खक असिमका को हल करने के सामा� िनयम

िकसी असिमका के दोनो ंप�ो ंम� समान सं�ा जोड़ने पर असिमका के मान म� कोई प�रवत�न नही ं
आता है ।
िकसी असिमका के दोनो ंप�ो ंम� समान सं�ा घटाने पर असिमका के मान म� कोई प�रवत�न नही ं
आता है ।
िकसी असिमका के दोनो ंप�ो ंम� समान शू�ेतर धना�क सं�ाओ ंका गुणा अथवा भाग िकया
जाये, तब असिमका के मान म� कोई प�रवत�न नही ंआता है।
िकसी असिमका के दोनो ंप�ो ंम� समान ऋणा�क सं�ा का गुणा या भाग िकया जाये, तब
असिमका का िच� िन� �कार बदल > िच� < म�, < िच� म�, ≥ िच� म�
िकसी असिमका के दोनो ंप�ो ंम� से कोई भी रािश एक प� से दूसरे प� म� िलखने पर उस रािश
का िच� '+' से '' तथा '+' हो जाता है ।
िकसी असिमका के दोनो ंप�ो ंके �ंजक म�, अंश को हर म� तथा हर को अंश म� बदलने पर
असिमका का िच� िन� �कार से बदलता है- > िच� < म�, ≥ िच� म�, < िच� म�, ≤ िच� ≥ म�

दो चर रािशयो ंके रै�खक असिमकाओ ंका आलेखीय हल (Graphical Solution of Linear
Inequalities in Two Variables):
िन� असिमकाएँ ax + by < c, ax + by ≤ c, ax + by > c तथा ax + by ≥ c दो चर रािशयो ंx तथा y
म� रै�खक असिमका कहलाती ह� ।
दो चर रािशयो ंकी रै�खक असिमका का हल आलेखीय िविध �ारा �ात करने के सामा� िनयम नीचे िदये
गये ह� ।

(i) सबसे पहले दी गई असिमका म� �योग िकये गये िच�, <, 2, ≤ को हटाकर उसके �ान पर "=" िच�
लगाकर संगत समीकरण म� बदलते ह� । जैसे - असिमका ax + by ≤ c को समीकरण ax + by = c म�
बदलते ह� ।
(ii) अब �ा� की गई समीकरण (i) म� x = 0 रखकर एक िब�दु �ा� करते ह� जो y-अ� पर ��त वह

ो ै ँ े ो ै े े

https://www.evidyarthi.in/



िब�दु होता है जहाँ रेखा y-अ� को िमलती है। इसी �कार से y = 0 रखकर एक अ� िब�दु �ा� करते
ह�, जहाँ रेखा x - अ� को िमलती है ।
(iii) पद (ii) से �ा� िब�दुओ ंको आलेख करने पर एक सरल रेखा �ा� होती है जो दी गई असिमका से
�ा� सरल रेखा को िन�िपत करती है । यिद असिमका म� अथवा हो तब गहरी काली रेखा खीचंते ह�
अ�था ह�ी रेखा खीचंते ह�।
(iv) अब दी गई असिमका म� मूल िब�दु के िनद�शांक (0, (0) रखते ह�। यिद ये स�ु� करते ह�, तब मूल
िब�दु की तरफ असिमका का हल �े� होता है। नही ंतो असिमका का हल �े� मूल िब�दु की िवपरीत
िदशा की ओर होता है ।
(v) यिद दी गई असिमका म� या हो तब रेखा पर ��त िब�दु भी हल �े� म� शािमल होते ह� । यिद
असिमका म� < या > िच� हो तो रेखा पर ��त िब�दु हल �े� म� शािमल नही ंहोते ह� ।

असिमका का हल �े�:
वह �े� िजसम� िकसी असिमका के स�ूण� हल ��त हो,ं उसे उस असिमका का हल �े� कहते ह� ।

दो चर रािशयो ंकी असिमका िनकाय का हल (Solution of System of Linear Inequalities
in Two Variables)
दो चर रािशयो ंवाली दो या दो से अिधक असिमकाओ ं�ारा बने िनकाय को दो चर रािशयो ंका असिमका
िनकाय कहते ह� ।
िनकाय म� �यु� ��ेक असिमका का हल �े� पूव� की ��माला म� बताई गई िविध �ारा �ात करते ह�
तथा िफर सभी असिमकाओ ंके हल �े� का उभयिन� हल �े� लेते ह� । यह उभयिन� हल �े� ही
असिमका िनकाय का हल �े� होता है । यिद कोई भी उभयिन� हल �े� नही ंहो तो असिमका िनकाय
का वा�िवक हल िव�मान नही ंहोता है ।
�ावहा�रक ��ितयो ंसे यु� कुछ ऐसी असिमका िनकाय भी होते ह� िजनम� �यु� चर रािशयाँ x तथा y
�ायः  ऋणा�क नही ंहो सकती ह�।
उदाहरण- खरीदी गई व�ुओ ंकी सं�ा, िकसी उ�ोग �ारा उ�ािदत इकाइयो ंकी सं�ा, िकसी काय�
को करने म� लगा समय आिद ।
इन ��ितयो ंम� सदैव x ≥ 0 तथा y ≥ 0 म� होता है । अत: इनका हल �े� �थम चतुथा�श म� होता है ।

→ एक असिमका, दो वा�िवक सं�ाओ ंया दो बीजीय �ंजको ंम� <, >, ≤ या ≥ के िच� के �योग से
बनती ह�।

→ असिमकाएँ - समीकरण के दोनो ंप� बराबर होते ह�, इसिलए म� म� हम बराबर का िच� लगाते ह� ।
बायी ंओर के �ंजक को वाम प� तथा दायी ंओर के �ंजक को दि�ण प� कहते ह�। लेिकन जब
समीकरण के वाम प� तथा दि�ण प� अथा�त् दोनो ंही प� बराबर नही ंहो ंतथा बराबर के िच� के �ान
पर > (बड़ा), < (छोटा), ≥ (बड़ा या बराबर), ≤ (छोटा या बराबर) म� से कोई एक िच� लगा हो, तो उसे
समीकरण न कहकर असिमका कहते ह� ।

→ रै�खक असिमका (Linear Inequation) - समीकरण ax + by + c = 0, जहाँ a, b, c वा�िवक
सं�ाएँ ह�, दो चर x तथा y म� एक रै�खक समीकरण कहलाता है । असिमकाएँ ax + by ≤ c, ax + by
≥ c, ax + by < c तथा ax + by > c दो चर x तथा y म� रै�खक असिमकाएँ कहलाती ह� ।

→ असिमका के सामा� गुणधम�
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असिमका के दोनो ंप�ो ंम� समान सं�ा जोड़ने अथवा घटाने पर असिमका का िच� अप�रवित�त
रहता है।
िकसी असिमका के दोनो ंप�ो ंको िकसी समान धना�क सं�ा से गुणा करने अथवा भाग देने पर
असिमका का िच� अप�रवित�त रहता
यिद िकसी असिमका के दोनो ंप�ो ंको िकसी ऋणा�क सं�ा से गुणा करने अथवा भाग देने पर
असिमका का िच� बदल जाता है।
िकसी असिमका म� कोई पद एक प� से दूसरे प� म� ले जाते ह�, तब पद का िच� बदल देते ह� ।

→ x के उन मानो ं(Values) को जो िदए गए असिमका को एक स� कथन बनाते हो,ं उ�� असिमका
का हल कहते ह� ।

→ x <a (या x > a) का सं�ा रेखा पर आलेख खीचंने के िलए सं�ा रेखा पर सं�ा a पर एक छोटा-
सा वृ� बनाकर, a से बायी ं(या दायी ंओर की सं�ा रेखा को गहरा काला कर देते ह� ।

→ x<a (या x≥ a) का सं�ा रेखा पर आलेख खीचंने के िलए सं�ा रेखा पर सं�ा a पर एक छोटा
काला वृ� बनाकर a से बायी ं(या दायी ंओर की सं�ा रेखा को गहरा काला कर देते ह� ।

→ यिद दो चरांको ंकी एक असिमका के िच� ≤ या ≥ हो ंतो रेखा पर ��त िब�दु, असिमका के हल म�
स��िलत होते ह� और असिमका का आलेख, समता �ारा िन�िपत गहरी मोटी रेखा के बायी ं(नीचे) या
दायी ं(ऊपर) होता है जो उस �े� का कोई भी िब�दु असिमका को स�ु� करता है

→ यिद दो चरांको ंकी एक असिमका के िच� < या > हो ंतो रेखा पर ��त िब�दु, असिमका के हल म�
स��िलत नही ंहोते ह� और असिमका का आलेख, समता �ारा िन�िपत दानेदार रेखा के बायी ं(नीचे) या
दायी ं(ऊपर) होता है जो उस �े� का कोई भी िब�दु, असिमका को स�ु� करता है ।

→ असिमकाओ ंके िनकाय का हल �े�, वह उभयिन� �े� है जो िनकाय म� सभी दी गई असिमकाओं
को स�ु� करता है ।
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