
अितलघू�रा�क ��

�� 1.

2 और 3 के म� एक प�रमेय सं�ा िल�खए।
हल:

2 और 3 के बीच प�रमेय सं�ा
= 

�� 2.

दो ऐसी अप�रमेय सं�ाय� िल�खए िक उनका योगफल एक प�रमेय सं�ा हो।
हल:

2 + √3, 2 - √3

�� 3.

दो ऐसी अप�रमेय सं�ाओ ंका उदाहरण । दीिजए िजनका गुणनफल एक प�रमेय सं�ा हो।
हल:

2, √3

इनका गुणनफल = √2 × √3 = 16 आता है, जो िक एक प�रमेय सं�ा है।

�� 4.

दो ऐसी अप�रमेय सं�ाओ ंका उदाहरण दीिजए िजनका भागफल एक प�रमेय सं�ा हो।
हल:

, √2.

चँूिक = 3 जो िक एक प�रमेय सं�ा है।

�� 5.

यिद x एक प�रमेय सं�ा तथा y एक अप�रमेय सं�ा हो, तो x + y िकस �कार की सं�ा होगी?
हल:

अप�रमेय।

�� 6.

यिद a एक प�रमेय सं�ा और b एक अप�रमेय सं�ा हो, तो ab िकस �कार की सं�ा होगी?
हल:

अप�रमेय।

�� 7.

√5 + 1 का प�रमेयकारी गुणक िल�खए।

=2+3
2

5
2

√18

=
√18

√2

3√2

√2
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हल:

√5 - 1

�� 8.

 के हर का प�रमेयकरण कीिजए।

हल:

अंश तथा हर म� (2 - √3) से गुणा करने पर

�� 9.

 के हर का प�रमेयकरण कीिजए।

हल:

अंश तथा हर म� (7 + 2√3) से गुणा करने पर

�� 10.

2√2 + 5√3 और √2 - 3√3 को जोिड़ए।
हल:

(2√2 + 5√3)+ (/2 - 3√3)

= (2√2 + √2) + (5√3 - 3√3)

= (2 + 1)√2 + (5 - 3)√3 = 3√2 + 2√3

�� 11.

8√15 को 2√3 से भाग दीिजए।
�ल:

1

2+√3

1

7−2√3
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8

= 4√5

�� 12.

 के हर का प�रमेयकरण कीिजए।

हल:

अंश व हर म� √3 + √5 का गुणा करने पर

= 

= 

लघू�रा�क ��

�� 1.

= a + b√3 तब a तथा b के मान �ात कीिजए।

हल:

��ानुसार है  = a + b√3

दी गई सं�ा म� √3 - 1 का अंश व हर म� गुणा

∴ a + b√3 = 2 + (- 1)√3

दोनो ंप�ो ंकी तुलना करने पर
a = 2, b = (- 1)

�� 2.

को  के �प म� �� कीिजए जहाँ p तथा q पूणा�क ह� तथा q ≠ 0 है।
हल:

माना िक x = 2

x = 2.373737...........(i)

दोनो ंप�ो ंम� 100 का गुणा करने पर

√15 ÷ 2√3 = =
8√3×5

2√3

8√3×√5

2√3

5

√3−√5

5

√3−√5

×5

√3−√5

√3+√5

√3+√5

= ( ) (√3 + √5)
5(√3+√5)

3−5
−5
2

√3−1

√3+1

√3−1

√3+1

2.¯̄¯̄̄ ¯37
p

q

¯̄¯̄̄ ¯
37



100x = 100 × (2.373737.....)

100x = 237.373737

समीकरण (ii) म� से (i) को घटाने पर
99x = 235

x = 

�� 3.

√2 को सं�ा रेखा पर �दिश�त कीिजए।
हल:

√2 का सं�ा रेखा पर �दश�न माना िक 1 एकक = 1 सेमी. सं�ा पर AX पर 1 सेमी की दूरी पर A (शू�) से 1, 2,

3, ..... भाग अंिकत िकए गए। इस �कार AB = 1 सेमी., अब AB के िब�दु B पर परकार की सहायता से 90° का
कोण बनाइए। िब�दु B से 1 सेमी. का ल�ा चाप कािटए जो समकोण की भुजा को िब�दु C पर काटता है। A व C को
िमला िदया। यहाँ,
AC  = AB  + BC  (पाइथागोरस �मेय से)

⇒ AC = 

=  = √2

अथा�त् AC की ल�ाई = √2 सेमी होगी।
पुनः  AC ल�ाई को परकार म� भरकर िब�दु A से एक चाप खी ं�िचए जो AX सं�ा रेखा को िब�दु D पर काटता है। इस
�कार सं�ा रेखा पर AD = √2 सेमी = √2 एकक होगी।

�� 4.

 को  के �प म� �दिश�त कीिजए जहाँ p तथा q पूणा�क ह� तथा q ≠ 0 है।

हल:

माना x = 3.2 3.2222..... .....(i)

दोनो ंप�ो ंम� 10 का गुणा करने पर
10x = 10 × (3.2222.....)

10x = 32.2222..... .....(ii)

समीकरण (ii) म� से (i) को घटाने पर
10x - x = (32.2222.....) - (3.2222.....)

9x = 29

x = 

235
99

2 2 2

√AB2 + BC 2 = √12 + 12

√1 + 1

3.
¯̄̄
2

p

q

29
9
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�� 5.

नीचे िदए गए कथन स� ह� या अस�? कारण के साथ अपने उ�र दो।
(i) ��ेक पूण� सं�ा एक �ाकृत सं�ा होती है।
(ii) ��ेक पूणा�क एक प�रमेय सं�ा होता है।
(iii) ��ेक प�रमेय सं�ा एक पूणा�क होती है।
हल:

(i) अस� है, �ों�िक शू� एक पूण� सं�ा है पर�ु �ाकृत सं�ा नही ंहै।
(ii) स� है, �ों�िक ��ेक पूणा�क M को  के �प म� िलखा जा सकता है व इसिलए यह एक प�रमेय सं�ा है।
(iii) अस� है, �ों�िक  एक पूणा�क नही ंहै।

�� 6.

 और  के बीच की एक अप�रमेय सं�ा �ात कीिजए।

हल:

हम हल कर सकते ह� िक

 = 

तथा यह भी सरलता से �ात िकया जा सकता है िक

 = 

 और  के बीच की एक अप�रमेय सं�ा �ात करने के िलए हम एक ऐसी सं�ा �ात करते ह� जो इन दोनो ंके
बीच ��थत अनवसानी अनावत� होती है। इस �कार की सं�ाएँ  और  के बीच अप�रिमत �प से �ात कर सकते
ह�। इस �कार की सं�ा का एक उदाहरण 0.150150015000150000..... है।

�� 7.

जाँच कीिजए िक 7√5, 7, √2 + 21, π - 2 अप�रमेय सं�ाएँ ह� या नही।ं
हल:

हम जानते ह� िक √5 = 2.236....., √2 = 1.4142...., π = 3.1415...... है।
∴ अब 7√5 = 7 x 2.236..... = 15.652....

 = 3.1304.....

√2 + 21 = 1.4142..... + 21 = 22.4142....

π - 2 = 3.1415..... - 2 = 1.1415.....

उपयु�� सभी सं�ाएँ अनवसानी अनावत� दशमलव ह�। अतः  ये सभी अप�रमेय सं�ाएँ ह�।

�� 8.

िन�िल�खत �ंजको ंको सरल कीिजए
(i) (5+ √7)(2+ √5)

हल:

(5 + √7)(2 + √5)

=10 + 5√5 + 2√7 + √35

m

1
3
5

1
7

2
7

1
7 0.

¯̄¯̄¯̄¯̄¯̄¯̄¯̄¯̄
142857

2
7

0.
¯̄¯̄¯̄¯̄¯̄¯̄¯̄¯̄
285714

1
7

2
7

1
7

2
7

= =7

√5

7√5

√5√5

7√5

5



(ii) (5+ √5)(5 - √5)

हल:

(5 + √5)(5 - √5)

= (5 ) - (√5)  = 25 - 5 = 20

(iii) (√3 + 7)

हल:

(√3 + √7)

= (√3)  + 2√3√7 + (√7)

= 3 + 2√21 + 7 = 10 + 2√21

(iv) (√11 - √7)(√11 + √7)

हल:

(√11 - √7)(√11 + √7)

=(√11)  - (√7)  = 11 - 7 = 4

�� 9.

आपने देखा है िक √2 प�रमेय सं�ा नही ंहै। िदखाओ िक 2 + √2 भी प�रमेय सं�ा नही ंहै।
हल:

माना िक 2 +2 एक प�रमेय सं�ा r है।
∴ 2 + √2 = r

⇒ √2 = r - 2 ......(i)

∵ r तथा - 2 प�रमेय सं�ाएँ ह� अतः  r - 2 भी एक प�रमेय सं�ा होगी।
तथा (i) के अनुसार √2 = एक प�रमेय सं�ा है जो िक अस� है।
[∵ √2 प�रमेय सं�ा नही ंहोती है।]
∴ हमारा माना �आ कथन या संभावना स� नही ंहै।
अत: 2 + √2 एक प�रमेय सं�ा नही ंहै।

�� 10.

कारण सिहत बताइए िक �ा √8 × √6 एक अप�रमेय सं�ा है?

हल:

√8 × √6 = 

[सू�  के अनुसार]
= 

= (√2)  × √3 = 2  × √3 [सू� ( ) = a के अनुसार]
= 4√3 = एक अप�रमेय सं�ा �ों�िक एक प�रमेय सं�ा और अप�रमेय सं�ा 3 का गुणनफल भी एक अप�रमेय
सं�ा होता है।
∴ √8 x √6 एक अप�रमेय सं�ा है।

�� 11.

(1  + 2  + 3 )  का मान �ात कीिजए।

2 2

2

2

2 2

2 2

√8 × 6
n√a × n√b = n√ab

√2 × 2 × 2 × 2 × 3
4 2 n√a)n

3 3 3 -5/2
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हल:

�� 12.

यिद x, y, z वा�िवक धना�क सं�ाएँ ह� तो िस� करो िक
 =1

हल:

��ानुसार 

�� 13.

 को  के �प म� �� कीिजए जहाँ p वq पूणा�क ह� तथा q ≠ 0 है।

हल:

माना िक x = 

x = 0.235235235..... .....(i)

दोनो ंप�ो ंम� 1000 का गुणा करने पर
1000x = 1000 × (0.235235235.....)

1000x = 235.235235235..... .....(ii)

समीकरण (ii) म� से (i) को घटाने पर
1000x - x = 235

√x−1y ⋅ √y−1z ⋅ √z−1x

√x−1y ⋅ √y−1z ⋅ √z−1x

0. ¯̄¯̄¯̄¯̄235
p

q

0. ¯̄¯̄¯̄¯̄235



999x = 235

x = 

�� 14.

िल�खए िक अ�िल�खत कथन स� ह� या अस�
(i) 0 एक प�रमेय सं�ा है।
उ�र:
स�

(ii) ��ेक पूणा�क एक पूण� सं�ा है।
उ�र:
अस�

(iii) ��ेक �ाकृत सं�ा एक पूण� सं�ा है।
उ�र:
स�

(iv) ��ेक अप�रमेय सं�ा एक वा�िवक सं�ा है।
उ�र:
स�

(v) सं�ा रेखा का ��ेक िब�दु √P के �प म� होता है जबिक P एक �ाकृत सं�ा है।
उ�र:
अस�

(vi) दो अप�रमेय सं�ाओ ंका योग सदा एक अप�रमेय सं�ा होती है।
उ�र:
अस�

(vii) (13+ √5)(13 - √5) एक प�रमेय सं�ा
उ�र:
स�

(viii) 1 एक प�रमेय सं�ा है।
उ�र:
अस�

235
999
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