
पूर््णाांकोों के साथ  
सकं्रियाए ँ

2

2.1 पूर््णाांकोों का त््वरित पुनरावलोकन 
राकेश की पहलेी— संख््यया खले 

राकेश आपको एक चनुौती दतेा ह।ै 
वह कहताा है,ै “मैंनेंे दोो संंख्यााएँ ँसोोचीी हैं।ं” 
“उनका योगफल 25 और अंतर 11 ह।ै” 

क््यया आप मझु ेवे दो संख््ययाए ँबता सकते हैैं? 
आपको किसी भी सतू्र का प्रयोग करने की आवश््यकता नहीीं ह।ै केवल संख््ययाओ ंके भिन््न-भिन््न 

यगु््म सोचिए और फिर जाँच कीजिए कि—
1.	 क््यया दोनोों संख््ययाओ ंका योगफल 25 ह?ै 
2.	 क््यया उनका अतंर 11 ह?ै 

(स्मरण रखि�ए— अंतंर काा अर्थथ है,ै पहलीी संंख्याा − दूसूरीी संंख्याा।) 
अपनेे अनुमुाान कोो इस प्रकाार लि�खि�ए—

पहली संख््यया दसूरी संख््यया योगफल अतंर
10 15 25 –5
20 5 25 15
19 6 25 13
18 7 25 11

क््यया आपको सही यगु््म प्राप्‍त हुआ?

अब जब आपको सही यगु््म प्राप्‍त हो गया ह ैतो राकेश आपको एक दसूरी चनुौती दतेा ह—ै 
“दोो ऐसीी संंख्यााएँ ँसोोचि�ए जि�नकाा योोगफल 25 होो, परंंतु ुअंंतर −11 होो।”

इसी विधि का उपयोग करते हुए संख््ययाओ ंके अलग-अलग यगु््म सोचिए और तालिका को 
पनुः भरिए। आप दखेेेंगे कि यदि आप पहली चनुौती मेें संख््ययाओ ंको परस््पर बदल देें तो आप 
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राकेश की दसूरी चनुौती का उत्तर प्राप्‍त कर लेेंगे। अर््थथात पहली संख््यया 7 और दसूरी संख््यया 
18 ह!ै

पता लगाइए

आइए, संंख्यााओं ंकेे योोगफल और अंतंर सेे कुुछ और युगु्म ज्ञाात करनेे काा प्रयाास करतेे हैं—ं 
(a)	यो ोगफल = 27, अंतंर = 9 	 (b)	यो ोगफल = 4, अंतंर = 12 
(c)	यो ोगफल = 0, अंतंर = 10 	 (d)	यो ोगफल = 0, अंतंर = − 10 
(e)	यो ोगफल = − 7, अंतंर = − 1 	 (f)	यो ोगफल = − 7, अंतंर = − 13 
एक साथी चनुिए और बारी-बारी से यह खले खलेिए। प्रत््ययेक बारी मेें, आप मेें से कोई एक 

साथी दो परू््णाांक सोच सकता ह ैऔर उनका योगफल और अतंर बता सकता ह;ै दसूरे व््यक््‍तति को 
फिर उन परू््णाांकोों को ज्ञात करना होगा। कुछ अभ््ययास के बाद, आप अपने परिवार के सदस््योों को यह 
जाद ूदिखा सकते हैैं और उन््हेें आश्‍चर््यचकित कर सकते हैैं! 

कैरम के सिक््कके  से पूर््णाांकोों को समझना 
कैरम के एक सिक््‍कके  को दार्इं ओर ले जाने के लिए धकेला जाता ह।ै प्रत््ययेक धक््कका सिक््कके  को बल के 
आधार पर दार्इं ओर कुछ निश्‍च‍ित इकाइयोों की दरूी तक ले जाता ह।ै

0 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12

प्रारंभ मेें सिक््कका बिद ु0 पर ह।ै यदि सिक््कके  पर दो बार धक््कका दिया जाता ह,ै पहले धक््कके  से वह 
4 इकाई और दसूरे धक््कके  से 3 इकाई विस््थथापित होता ह ैतो सिक््कके  की अंतिम स््थथिति क््यया होगी? 

यह स््पष्‍ट ह ैकि सिक््कका 0 से 4 + 3 = 7 इकाई दरू होगा। 

यदि सिक््कके  पर दो बार धक््कका दिया जाता ह ैऔर यदि दोनोों विस््थथापन ज्ञात होों तो क््यया आप सिक््कके  
की अतंिम स््थथिति का सतू्र ज्ञात कर सकते हैैं?

यदि पहले धक््कके  से सिक््कका ‘a’ इकाई दार्इं 
ओर विस््थथापित होता ह ैऔर यदि दसूरे धक््कके  से 
सिक््कका ‘b’ इकाई दार्इं ओर विस््थथापित होता ह ैतो 
अतंिम स््थथिति P = a + b होगी, जहाँ P प्रारंभिक 
बिद ु0 से सिक््कके  की दरूी ह।ै

P = a + b

0 P

b
a
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अब, मान लीजिए कि सिक््कके  को किसी भी दिशा— बार्इं या दार्इं मेें विस््थथापित करने के लिए 
धकेला जा सकता ह।ै

0–ve +ve

प्रारंभ मेें सिक््कका बिद ु0 पर ह।ै यदि इस पर दो बार धक््कका दिया जाता ह ै(दोनोों धक््कोों की दिशा 
समान या भिन््न भी हो सकती ह)ै, तो क््यया आप सिक््कके  की अतंिम स््थथिति के लिए कोई सतू्र ज्ञात 
कर सकते हैैं?

ऐसा करने की एक विधि यह ह ै कि धक््कोों की दिशाओ ंकी विभिन््न स््थथितियोों पर विचार  
किया जाए—

	• दोनोों दार्इं ओर, 
	• दोनोों बार्इं ओर, 
	• पहला दार्इं ओर तथा दसूरा बार्इं ओर, एवं
	• पहला बार्इं ओर तथा दसूरा दार्इं ओर। 

इस स््थथिति को प्रभावी ढंग से प्रदर््शशित करने की एक विध‍‍ि धनात््मक और ॠणात््मक परू््णाांकोों का 
उपयोग करना ह।ै सबसे पहले आइए उस रेखा जिस पर सिक््कका विस््थथापित होता ह,ै को एक संख््यया 
रेखा के रूप मेें प्रदर््शशित करते हैैं।

–5 – 4 –3 –2 –1 0 1 2 3 4 5 6 . . .. . . +ve–ve

आइए, दार्इं ओर के विस््थथापन को धनात््मक और बार्इं ओर के विस््थथापन को ॠणात््मक मानते हैैं। 
मान लीजिए कि पहली बार धकेलने पर सिक््कका 0 से दार्इं ओर 5 इकाई विस््थथापित होता ह ै

तथा दसूरी बार धकेलने पर सिक््कका बार्इं ओर 7 इकाई विस््थथापित होता ह,ै तब हम विस््थथापन इस 
प्रकार लेते हैैं—				    पहला विस््थथापन = 5 इकाई

   दसूरा विस््थथापन = −7 इकाई
सिक््कके  की अतंिम स््थथिति क््यया ह?ै 
इसे दोनोों विस््थथापनोों का योगफल करके ज्ञात किया जा सकता ह ै— 5 + (− 7) = − 2
अतः सिक््कका − 2 पर ह ैअथवा यह 0 से 2 इकाई बार्इं ओर ह।ै 

व््ययापक रूप से, यदि पहली बार धकेलने पर सिक््कका ‘a’ इकाई विस््थथापित होता ह ै(जो दार्इं 
ओर धकेलने पर धनात््मक और बार्इं ओर धकेलने पर ॠणात््मक होता ह)ै और दसूरी बार धकेलने 
पर ‘b’ इकाई विस््थथापित होता ह ै(जो दार्इं ओर धकेलने पर धनात््मक और बार्इं ओर धकेलने पर 
ॠणात््मक होता ह)ै तब दोनोों बार धक््‍कका दनेे के बाद अतंिम स््थथिति ‘P’ पनुः P = a + b होती ह।ै 

26
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इस नए निदर््श के आधार पर निम््नलिखित प्रश्‍नों के उत्तर दीजिए— 

1.	यदि पहला विस््थथापन − 4 ह ैऔर अतंिम स््थथिति 5 ह ैतो दसूरा विस््थथापन क््यया ह?ै

2.	यदि एक से अधिक बार सिक््कके  को धकेलने से 1, −2, 3, −4, ..., −10 के क्रम मेें विस््थथापन 
होता ह,ै तो सिक््कके  की अतंिम स््थथिति क््यया होगी? 
विस््थथापन को धनात््मक और ॠणात््मक दोनोों संख््ययाओ ंके रूप मेें प्रदर््शशित कर हम दो प्रकार 

की जानकारी प्राप्‍त कर सकते हैैं— दरूी (परिमाण) एवं दिशा (दार्इं ओर या बार्इं ओर)। उदाहरण के 
लिए जब हम कहते हैैं कि विस््थथापन −4 ह ैतो परिमाण 4 ह ैऔर दिशा बार्इं ओर ह।ै 

नीच ेदिए गए चित्ररों से आप a और b के परिमाणोों की परस््पर तलुना करके क््यया निष््कर््ष 
निकाल सकते हैैं और उनकी दिशाए ँक््यया हैैं? स्‍मरण रखि‍ए कि 0 से प्रारंभ करना ह।ै

1.	  

2.	  

3.	  

प्रयाास 
कीीजि�ए

b
a

P 0 +ve–ve

b

a

P0 +ve–ve

b

a

P
0 +ve–ve
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सखं््यया रेखा के साथ ही हमने परू््णाांकोों को समझने के लिए टोकन निदर््श का उपयोग भी किया था। 
हमने कक्षा 6 मेें योग और घटाव करने के लिए इस निदर््श का उपयोग किया था। आइए, एक त््वरित 
पनुरावलोकन करते हैैं। हमने धनात््मक 1 को दर््शशाने के लिए हरे ( ) टोकन और ॠणात््मक 1 अर््थथात 
−1 को दर््शशाने के लिए लाल ( ) टोकन का उपयोग किया था। चूकँि ये एक-दसूरे को निरस््त कर 
दतेे हैैं, अत: ये दोनोों साथ मेें मिलकर शनू््य बनाते हैैं। 

(+7) − (+18) ज्ञाात कीीजि�ए। 
7 मेें से 18 घटाने अर््थथात (+7) − (+18) के लिए हमेें 7 धनात््मक टोकन मेें से 18 धनात््मक 

टोकन घटाने होोंगे।

लेकिन 18 धनात््मक टोकन घटाने के लिए हमारे पास पर््ययाप्‍त टोकन उपलब््ध नहीीं हैैं!
हम 18 धनात््मक टोकन घटा सकेें  इसके लिए पर््ययाप्‍त शनू््य यगु््म प्रविष्‍ट करते हैैं।

कि�तनेे शूनू्य युगु्म?
हमारे पास 7 धनात््मक टोकन हैैं और हमेें 11 टोकन और चाहिए। इसलिए हमेें 11 शनू््य यगु््म 

प्रविष्‍ट करने होोंगे—

अब हम 18 धनाात्मक टोोकन हटाा सकतेे हैं।ं 

हमारे पास क््यया शषे ह?ै यहाँ 11 ॠणात््मक टोकन अर््थथात −11 शषे हैैं।
अतः 7 − 18 = −11

हमने यह भी दखेा था कि किसी संख््यया को घटाना उसके योज््य व््ययुत्कक्रम का योग करने के 
समान होता ह।ै 

टोोकन काा उपयोोग करकेे नि�म्नलि�खि�त कथनोंं कोो सि�द्ध कीीजि�ए। 
(a)	 7 – 18 = 7 + (−18) (18 का योज््य व््ययुत्कक्रम −18 ह)ै 
(b)	 4 − (−12) = 4 + 12 (−12 का योज््य व््ययुत्कक्रम 12 ह)ै 

शिक्षक हेतु टिप््पणी— दृष्‍ट‍िबाधित विद्यार््थथियोों के लिए धनात््मक और ॠणात््मक संख््ययाओ ंके लिए भिन््न 
आकारोों के टोकन का उपयोग किया जा सकता ह।ै

गण‍ि�ित
चर्चाा�
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किसी परू््णाांक a का योज््य व््ययुत्कक्रम −a के रूप मेें दर््शशाया जाता ह।ै अतः 18 का योज््य व््ययुत्कक्रम 
−(18) = −18 के रूप मेें और −18 का योज््य व््ययुत्कक्रम − (−18) = 18 के रूप मेें दर््शशाया जाता ह।ै

2.2 पूर््णाांकोों का गुणन 
हमने परू््णाांकोों के योग और घटाव को दर््शशाने के लिए टोकन निदर््श का उपयोग किया। अब हम 
टोकन का उपयोग करके परू््णाांकोों के गणुन को प्रदर््शशित करने की विधि जानेेंगे। 

मान लीजिए कि हम चित्र मेें दिखाए अनुसार एक खाली थैले मेें कुछ धनात््मक टोकन  
रखते हैैं।

थैले मेें अब कितने धनात््मक टोकन हैैं? 
थैले मेें 8 धनात््मक टोकन हैैं। हम इसे थैले मेें 2 

धनात््मक टोकन को 4 बार रखने के रूप मेें भी समझ 
सकते हैैं। अतः संक्रिया इस प्रकार ह,ै 4 × 2 = 8  

हम पहले भी इस प्रकार के धनात््मक परू््णाांकोों का 
गणुन दखे चकेु हैैं। क््यया हम 4 × (− 2) जैसे गणुन को 
दर््शशाने के लिए टोकन का उपयोग कर सकते हैैं? 
आइए, दखेते हैैं यह कैसे होगा।

प्रत््ययेक नई संक्रिया के लिए हम एक खाली थैले 
से ही प्रारंभ करेेंगे। 

4 × (− 2) को एक खाली थैले मेें 2 ॠणात््मक 
टोकन को 4 बार रखने के रूप मेें समझा जा सकता 
ह।ै हम ॠणात््मक संख््ययाओ ं के लिए लाल टोकन 
का उपयोग करते हैैं, अत: हम एक खाली थैले मेें 2 
ॠणात््मक टोकन को 4 बार रखते हैैं। 

थैले मेें अब 8 लाल टोकन या 8 ॠणात््मक टोकन 
हैैं अर््थथात −8 ह।ै 
4 × (− 2) = (− 8)

इसी प्रकार 4 × (−6) और 9 × (− 7) के मान ज्ञात कीजिए। हम (− 4) × 2 की व््ययाख््यया कैसे कर 
सकते हैैं? 

जब गणुक धनात््मक होता ह ैतो हम थैले मेें टोकन रखते हैैं। जब गणुक ॠणात््मक होता ह ैतो 
हम थैले से टोकन बाहर निकालते हैैं। 

अतः (− 4) × 2 के लिए हमेें थैले से दो धनात््मक अथवा दो हरे टोकन 4 बार निकालने होोंगे।

दोो हरेे टोोकन 4 बाार = 8 
4 × 2 = 8

दोो लााल टोोकन 4 बाार = − 8 
4 × (– 2) = – 8

गुणुक
गुणु्य गुणुनफल
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हम लाल टाेकनोों के स््‍थथान पर हरे टोकन निकालने का प्रयास क््योों कर रह ेहैैं? 
किंत ुथैले मेें कोई भी टोकन नहीीं हैैं क््योोंकि हम एक खाली थैले से प्रारंभ करते हैैं। घटाव 

की स््थथिति मेें एक खाली थैले से 2 धनात््मक टोकन निकालने के लिए हमेें पहले 2 शनू््य यगु््म टोकन 
अदंर रखने होोंगे और फिर 2 धनात््मक टोकन निकालने होोंगे। हमेें यह प्रक्रिया 4 बार दोहरानी होगी।

शूनू्य युगु्मोंं मेंं सेे 2 हरेे टोोकन 4 बाार नि�काालि�ए 
(− 4) × 2 = − 8

धनात््मक टोकन हटाने के बाद थैले मेें 8 ॠणात््मक टोकन बचते हैैं, जो कि −8 ह।ै यह दर््शशाता 
ह ैकि (− 4) × 2 = − 8 ह।ै 

क््यया होता ह ैयदि गणुन मेें दोनोों परू््णाांक ॠणात््मक होते हैैं? हम टोकन से (− 4) × (− 2) को कैसे 
दर््शशाएगँे? 

(− 4) × (− 2) के लिए हमेें थैले से 2 ॠणात््मक टोकन 4 बार हटाने होोंगे। चूकँि थैले मेें कोई 
लाल टोकन नहीीं हैैं, अतः हमेें 2 शनू््य यगु््म रखने होोंगे और फिर 2 ॠणात््मक टोकन हटाने की 
आवश््यकता ह ैऔर यह प्रक्रिया हमेें 4 बार दोहरानी होगी।

शूनू्य युगु्मोंं मेंं सेे 2 लााल टोोकन 4 बाार नि�काालि�ए 
(− 4) × (− 2) =  8

थैले मेें 8 धनात््मक टोकन शषे हैैं, जो कि + 8 ह।ै 
अतःः,					     − 4 × (− 2) = + 8
अब तक, हमने टोोकनोंं काा उपयोोग करकेे नि�म्नलि�खि�त परि�णााम स्थाापि�त कि�ए हैं—ं

4 × 2 = 8,
4 × (− 2) = − 8,
(− 4) × 2 = − 8 और
(− 4) × (− 2) = 8

गण‍ि�ित
चर्चाा�
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पता लगाइए 

1.	टोकन व््यवस््थथा का उपयोग करते हुए निम््नलिखित के मान ज्ञात कीजिए—
(a)	 3 × (− 2) 	 (b)	 (−  5) × (− 2) 
(c)	 (− 4) × (− 1) 	 (d)	 (− 7) × 3 

2.	यदि 123 × 456 = 56088 ह ैतो बिना गणना किए निम््नलिखित के मान ज्ञात कीजिए—
(a)	 (− 123) × 456 	 (b)	 (− 123) × (−  456) 	
(c)	 (123) × (− 456) 	

3.	दो परू््णाांकोों को गणुा करने के लिए एक सरल नियम बनाने का प्रयास कीजिए।

	निम््नलिखित टोकनोों द्वारा दर््शशाई गई संख््ययाओ ंपर विचार कीजिए—

(a)

(b)

(c)

हम दखे सकते हैैं कि ये सभी संख््यया (−2) को दर््शशाते हैैं। अब इन सभी टोकन समहूोों मेें से 
प्रत््ययेक को 4 बार लीजिए, अर््थथात प्रत््ययेक समहू को एक खाली थैले मेें 4 बार रखिए। 

प्रत््ययेक स््थथिति मेें हमेें अतंिम उत्तर के रूप मेें कौन-सा परू््णाांक प्राप्‍त होता ह?ै क््यया हमेें  
भिन््न-भिन््न उत्तर इसलिए प्राप्‍त होते हैैं क््योोंकि समहू भिन््न-भिन््न दिखते हैैं अथवा एक ही 
उत्तर इसलिए प्राप्‍त होता ह ैक््योोंकि वे सभी −2 को दर््शशाते हैैं? 

5 × 4 केे लि�ए 4 केे संंगत वि�भि�न्न टोोकन समूहू लेेकर इसकीी जाँँ�च कीीजि�ए। 
हमने दखेा ह ै कि − 4 × 2 वह संख््यया ह ैजो खाली थैले से 2 धनात््मक टोकन को 4 बार 

निकालने के पश््‍चचात प्राप्‍त होती ह।ै 
हम यह जानते हैैं कि किसी संख््यया को हटाना या घटाना उसके व््ययुत्कक्रम को जोड़ने के समान 

होता ह।ै 
इसका उपयोग करते हुए, क््यया टोकनोों को हटाने के स््थथान पर टोकनोों को जोड़ने की 

प्रक्रिया द्वारा −4 × 2 को परिभाषित किया जा सकता ह?ै

गण‍ि�ित
चर्चाा�

गण‍ि�ित
चर्चाा�

गण‍ि�ित
चर्चाा�

31

CH-2.indd   31CH-2.indd   31 05-08-2026   12.11.49 PM05-08-2026   12.11.49 PM

Reprint 2026-27



गण‍‍ित प्रकाश | कक्षा 7 | भाग 2  

चूकँि 2 धनात््मक टोकनोों को हटाना, 2 ॠणात््मक टोकनोों जो जोड़ने 
के समान ह,ै अतः − 4 × 2 को खाली थैले मेें 2 ॠणात््मक टोकनोों को 

4 बार रखकर भी प्राप्‍त किया जा सकता ह।ै

(–  4) × 2

पूर््णाांक गुणन मेें प्रतिरूप 
हमने परू््णाांकोों के गणुन का अध््ययन उन स््थथितियोों मेें किया ह,ै जब गणुक धनात््मक ह,ै जब गणुक 
ॠणात््मक ह,ै जब गणु््य धनात््मक ह ैऔर जब गणु््य ॠणात््मक ह।ै इस समझ का उपयोग करते हुए 
गणुन का एक क्रम बनाइए और बनने वाले प्रतिरूप का अवलोकन कीजिए।

आपनेे इस प्रति�रूप मेंं क्याा अवलोोकि�त कि�याा है?ै क्याा आप इसकाा 
वर्णणन कर सकतेे हैं?ं 

हम दखे सकते हैैं कि जब गणु््य धनात््मक होता ह ै तो गणुक मेें 
प्रत््ययेक इकाई की कमी के लिए गणुनफल मेें गणु््य के समान कमी हो 
जाती ह।ै

4 × 3 = 12
3 × 3 = 9
2 × 3 = 6
1 × 3 = 3
0 × 3 = 0

–3

–3

–3

–3

क््यया यह प्रतिरूप तब भी चलता रहगेा जब गणुक शनू््य से नीच ेजाकर 
ॠणात््मक संख््यया बन जाता ह?ै

जी हाँ! यही प्रतिरूप तब भी बना रहता ह ैजब गणुक ॠणात््मक 
संख््यया बन जाता ह।ै

जब गणु््य एक ॠणात््मक परू््णाांक हो तब क््यया प्रतिरूप होगा? 

4 × (–3) = –12
3 × (–3) = –9
2 × (–3) = –6
1 × (–3) = –3
0 × (–3) = 0

+3
+3
+3
+3

4 × 3 = 12

3 × 3 = 9

2 × 3 = 6

1 × 3 = 3

0 × 3 = 0

–1 × 3 = –3

–2 × 3 = –6

–3 × 3 = –9

–3

–3

–3

–3

–3

–3

–3

यह प्रतिरूप पिछले प्रतिरूप का व््ययुत्कक्रम ही ह।ै जब गणु््य ॠणात््मक होता ह ैतो गणुक मेें प्रत््ययेक 
इकाई की कमी के लिए गणुनफल मेें गणु््य के समान वदृ्धि हो जाती ह।ै 

क््यया यह प्रतिरूप तब भी चलता रहगेा जब गणुक शनू््य से नीच ेजाकर ॠणात््मक परू््णाांक बन जाता ह?ै  
हाँँ�! 
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गणुक के ॠणात््मक होने पर भी यही प्रतिरूप दखेा जाता 
ह।ै जब गणु््य ॠणात््मक होता ह ैतो गणुक मेें प्रत््ययेक इकाई की 
कमी होने पर गणुनफल मेें गणु््य के समान वदृ्धि हो जाती ह।ै 

हम इन प्रतिरूपोों से यह दखे सकते हैैं कि जो तथ््य 
धनात््मक परू््णाांकोों के गणुन के लिए सत््य ह ैवह ॠणात््मक 
परू््णाांकोों के गणुन के लिए भी सत््य ह।ै

4 × (–3) = –12
3 × (–3) = –9
2 × (–3) = –6
1 × (–3) = –3

0 × (–3) = 0

(–1) × (–3) = 3

(–2) × (–3) = 6

(–3) × (–3) = 9

+3

+3

+3

+3

+3

+3

+3

आइए, परू््णाांकोों के गणुन की इस समझ के साथ 3 के पहाड़़े को दखेते हैैं जब गणुक और गणु््य 
धनात््मक हैैं और जब वे ॠणात््मक हैैं।

1 × 3 =   3
2 × 3 =   6
3 × 3 =   9
4 × 3 = 12
5 × 3 = 15
6 × 3 = 18
7 × 3 = 21
8 × 3 = 24
9 × 3 = 27

10 × 3 = 30

–1 × 3 =   –3
– 2 × 3 =  –6
–3 × 3 =   –9
–4 × 3 = –12
–5 × 3 = –15
–6 × 3 = –18
–7 × 3 = –21
–8 × 3 = –24
–9 × 3 = –27

–10 × 3 = –30

1 × –3 =   –3
2 × –3 =   –6
3 × –3 =   –9
4 × –3 = –12
5 × –3 = –15
6 × –3 = –18
7 × –3 = –21
8 × –3 = –24
9 × –3 = –27

10 × –3 = –30

–1 × –3 =   3
–2 × –3 =   6
–3 × –3 =   9
–4 × –3 = 12
–5 × –3 = 15
–6 × –3 = 18
–7 × –3 = 21
–8 × –3 = 24
–9 × –3 = 27

–10 × –3 = 30

हम नि�म्नलि�खि�त तथ्य अवलोोकि�त करतेे हैं—ं

	• गणुक और गणु््य के चिह्ननों मेें परिवर््तन करने पर गणुनफल के परिमाण मेें कोई परिवर््तन नहीीं होता ह।ै 
	• जब गणुक और गणु््य दोनोों धनात््मक होों तो गणुनफल भी धनात््मक होता ह।ै
	• जब गणुक और गणु््य दोनोों ॠणात््मक होों तो गणुनफल धनात््मक होता ह।ै 
	• जब गणुक या गणु््य मेें से कोई एक धनात््मक हो और दसूरा ॠणात््मक हो तो उनका 

गणुनफल ॠणात््मक होता ह।ै

पता लगाइए

नि�म्नलि�खि�त गुणुनफल ज्ञाात कीीजि�ए।
(a)	 4 × (– 3)	 (b)	 (– 6) × (– 3) 	
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(c)	 (– 5) × (– 1)	 (d)	 (– 8) × 4 
(e)	 (– 9) × 10	 (f)	 10 × (– 17)
व््ययंजक 1 × a पर विचार कीजिए। हम जानते हैैं कि सभी धनात््मक परू््णाांकोों के लिए इस व््ययंजक 

का मान ‘a’ होता ह।ै 

क्याा यह सभीी ॠणाात्मक पूरू्णांं�कोंं केे लि�ए भीी सत्य है?ै
टोकन निदर््श का प्रयोग करते हुए हम थैले मेें केवल एक बार ‘a’ ॠणात््मक टोकन रखते 

हैैं। इसके बाद, थैले मेें ‘a’ ॠणात््मक टोकन हो जाते हैैं। उदाहरण के लिए, यदि ‘a’ का मान 
−5 (5 ॠणात््मक) ह ैतो थैले मेें 5 ॠणात््मक टोकन होोंगे जो कि −5 ह।ै अतः, 

1 × a = a ( सभी धनात््मक अथवा ॠणात््मक परू््णाांकोों a के लिए )

व््ययंजक −1 × a का मान क््यया ह?ै 
जब ‘a’ धनात््मक होता ह ैतो परू््णाांकोों के गणुन पर हमारे अवलोकन के अनसुार, गणुनफल का 

परिमाण ‘a’ के समान ही होता ह,ै परंत ुवह ॠणात््मक होता ह।ै 
जब ‘a’ ॠणात््मक होता ह ैतो गणुनफल का परिमाण ‘a’ के समान होता ह,ै परंत ुवह धनात््मक होता ह।ै 
प्रत्येेक स्थि�िति� मेंं हम देखेतेे हैं ंकि� गुणुनफल, गुणु्य ‘a’ काा योोज्य व्युतु्क्रम है।ै इस प्रकाार, 

−1 × a = –a (सभी परू््णाांकोों a के लिए)

परू््णाांकोों की स््थथिति मेें, क््यया गणुक और गणु््य को परस््पर परिवर््ततित करने पर भी गणुनफल समान 
रहता ह?ै कुछ संख््ययाओ ंका प्रयोग करके इसका प्रयास कीजिए। 

गणुन के निम््नलिखित यगु््मोों का अवलोकन कीजिए ( आवश््यकतानसुार रिक्‍त स््थथान भी भरिए ) —

     3 × – 4 = –12 – 4 × 3 = –12
– 30 × 12 = _______  12 × – 30 = _______

–15 × – 8 = 120 – 8 × –15 = 120
  14 × – 5 = –70 – 5 × _____ = – 70

आपने गणुन कथनोों के इन यगु््मोों मेें क््यया अवलोकित किया?
गणुक और गणु््य को परस््पर परिवर््तति‍त करने पर गणुनफल समान रहता ह।ै परू््व मेें हमने योगफल 

मेें भी ऐसा ही गणु दखेा ह।ै 

क्याा यह सदैवै होोताा है?ै
गणुक और गणु््य को परस््पर परिवर््तति‍त करने पर गणुनफल के परिमाण मेें कोई परिवर््तन नहीीं 

होता ह।ै ऐसा इसलिए ह ैक््योोंकि गणुनफल का परिमाण केवल गणुक और गणु््य के परिमाण पर 
निर््भर करता ह ैऔर हम यह जानते हैैं कि गणुा की जा रही दो धनात््मक परू््णाांक संख््ययाओ ंको परस््पर 
परिवर््तति‍त करने पर गणुनफल मेें कोई परिवर््तन नहीीं होता ह।ै
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क््यया गणुक और गणु््य को परस््पर परिवर््तति‍त करने पर गणुनफल के चिह्न मेें कोई परिवर््तन होता ह?ै 
यदि दोनोों धनात््मक होों या दोनोों ॠणात््मक होों तो गणुनफल, परिवर््तन से पहले और बाद मेें 

धनात््मक ही रहता ह।ै अतः इस स््थथिति मेें चिह्न मेें कोई परिवर््तन नहीीं होता ह।ै 
यदि एक धनात््मक और दसूरा ॠणात््मक हो तो गणुनफल, परिवर््तन से पहले और बाद मेें 

ॠणात््मक ही रहता ह।ै अतः इस स््थथिति मेें भी चिह्न मेें कोई परिवर््तन नहीीं होता ह।ै 
अतः गणुक और गणु््य को परस््पर परिवर््तति‍त करने पर गणुनफल मेें कोई परिवर््तन नहीीं होता ह ै

चाह ेउनके चिह्न कुछ भी होों। इस प्रकार, परू््णाांकोों के लिए गणुन क्रमविनिमेय होता ह।ै 
व्याापक रूप सेे, कि�न्हींं दोो पूरू्णांं�कोंं a और b केे लि�ए हम कह सकतेे हैं ंकि� 

a × b = b × a
धनात््मक और ॠणात््मक सखं््ययाओ ंके गुणन और विभाजन के लिए ब्रह्मगुप्‍त के नियम 
ब्रह्मगपु्‍त ने अपने ब्राह्मस््फफु ट सिद््धाांत (628 सामान्‍य संवत)् मेें परू््णाांकोों के योगफल और घटाव के 
समान ही, परू््णाांकोों के गणुन और विभाजन के लिए भी स््पष्‍ट नियम बताए हैैं। उन््होोंने धनात््मक मानोों 
के लिए धन-संपत्तत‍ि (धन) और ॠणात््मक मानोों के लिए ॠणभार (ॠण) की अवधारणाओ ंका 
प्रयोग किया था। ब्रह्मगपु्‍त ने अपने ब्राह्मस््फफु ट सिद््धाांत (18.30 – 32) मेें लिखा ह—ै 

“दोो धन-संंपत्ति�योंं काा गुणुनफल याा भाागफल एक धन-संंपत्ति� होोताा है।ै
दो ॠणभारोों का गणुनफल या भागफल एक धन-संपत्ति होता ह।ै
एक ॠणभार और एक धन-संपत्ति का गणुनफल या भागफल एक ॠणभार होता ह।ै
एक धन-संपत्ति और एक ॠणभार का गणुनफल या भागफल एक ॠणभार होता ह।ै”

यह पहली बार था जब धनात््मक और ॠणात््मक संख््ययाओ ंके गणुन और भाग के नियम स््पष्‍ट रूप 
से बताए गए थ ेऔर यह अकंगणित और बीजगणित के विकास मेें एक महत््वपरू््ण चरण था। 

उदााहरण 1— एक परीीक्षाा मेंं 50 बहुुवि�कल्पीीय प्रश्‍‍न दि�ए गए हैं।ं प्रत्येेक सहीी उत्तर केे लि�ए 5 अंकं 
और प्रत्येेक गलत उत्तर केे लि�ए 2 ॠणाात्मक अंकं दि�ए जाातेे हैं।ं यदि� माालाा नेे 30 सहीी उत्तर और 
20 गलत उत्तर दि�ए हैं ंतोो उसेे कुुल कि�तनेे अंकं प्रााप्‍‍त होंंगेे? 

हल—  हम धनात््मक और ॠणात््मक परू््णाांकोों का उपयोग करते हैैं। प्रत््ययेक सही उत्तर के लिए अकं 
धनात््मक परू््णाांक 5 ह ैऔर प्रत््ययेक गलत उत्तर के लिए अकं ॠणात््मक परू््णाांक − 2 ह।ै 
30 सहीी उत्तरोंं केे अंकं = 30 × 5
20 गलत उत्तरोंं केे अंकं = 20 × (− 2)

अतःः 30 सहीी उत्तरोंं और 20 गलत उत्तरोंं केे लि�ए अंकंगणि�तीीय व्यंंजक इस प्रकाार है—ै
30 × 5 + 20 × (−2) 
= 150 + (−40) 

= 110
माला को परीक्षा मेें 110 अकं प्राप्‍त हुए।
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परीक्षा मेें अधिकतम संभावित अकं क््यया हैैं? और न््ययूनतम संभावित अकं क््यया हैैं? 

उदाहरण 2— एक खनन कूप मेें एक लिफ््ट (उत््थथापक) ह ैजो भमूि के ऊपर और नीच ेचलती ह।ै 
भमूि के ऊपर लिफ््ट की स््थथिति को धनात््मक 
परू््णाांकोों के रूप मेें और भमूि के नीच े की 
स््थथिति को ॠणात््मक परू््णाांकोों के रूप मेें 
दर््शशाया गया ह।ै 
(a)	 लिफ््ट 3 मीटर प्रति मिनट की गति से 

चलती ह।ै यदि यह भमूि की सतह (0) 
से कूप मेें उतरती ह ैतो एक घटें बाद 
इसकी स््थथिति क््यया होगी? 

(b)	 यदि यह भमूि के 15 m ऊपर से नीच े
उतरना प्रारंभ करती ह ै तो 45 मिनट 
बाद इसकी स््थथिति क््यया होगी? 

हल—
प्रश्‍न के भाग (a) का हल—

विधि 1
हम इसे घटाव का उपयोग करके प्रदर््शशित कर सकते हैैं।

लिफ््ट 3 मीटर प्रति मिनट की गति स ेचलती ह।ै अतः एक घटें मेें यह 180 (60 × 3) मीटर चलती 
ह।ै यदि यह भमूि की सतह (0 मीटर) स ेनीच ेउतरना प्रारंभ हुई तो हमेें 0 मेें स े180 घटाना चाहिए। 

0 – 180 = (−180)

अतः यह (−180) मीटर की स््थथिति तक पहुचँगेी, जो कि भमूि से 180 मीटर नीच ेह।ै 
विधि 2
मान लीजिए कि लिफ््ट की गति और दिशा को एक परू््णाांक (मीटर प्रति मिनट) से दर््शशाया गया ह।ै 
ऊपर जाते समय यह +3 ह ैऔर नीच ेजाते समय (− 3) ह।ै 

चूकँि लिफ््ट नीच ेजा रही ह ैअत: विस््थथापन (−3) मीटर प्रति मिनट ह।ै यह लिफ््ट 60 मिनट 
तक चलती ह।ै अतः लिफ््ट 

60 × (− 3) = (− 180) मीटर दरूी तय करती ह।ै

60 मिनट बाद लिफ््ट की स््थथिति भूमि से 180 मीटर नीचे होगी। 
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पिछले पषृ्‍ठ पर  वर््णणित विधि 1 का प्रयोग करते हुए भाग (b) का हल ज्ञात कीजिए। 
विधि 2 का प्रयोग करके भाग (b) का हल— 

प्राारंंभि�क स्थि�िति� = 15
तय की गई दरूी = लिफ््ट 45 मिनट तक 3 मीटर प्रति मिनट की गति से नीच ेजाती ह ैअर््थथात 

(45× (− 3)) दरूी। अतः,
अंतंि�म स्थि�िति�  = 15 + (45 × (− 3)) 

= 15 (− (45 × 3)) 
= 15 + (− 135) 
= (− 120)

लिफ््ट भमूि से 120 मीटर नीच ेहोगी। 

पूर््णाांकोों का जादई जाल

नीच ेकुछ संख््ययाओ ंवाला एक जाल दिया गया ह।ै जब तक कोई संख््यया शेष न रह जाए तब तक 
नीच ेदर््शशाए गए चरणोों का पालन कीजिए। 

8 – 4 12 – 6

– 28 14 – 42 21

12 – 6 18 – 9

20 – 10 30 – 15

किसी संख््यया पर गोला बनाइए

बिना काटी हुई संख््यया पर गोला बनाइए

उस पंक्‍त‍ि और स््ततंभ को काट दीजिए जिसमेें 
वह संख््यया है

जब अतंिम बिना काटी हुई संख््यया शषे रह जाए तब रुक जाइए। अब गोला बनाई गई संख््ययाओ ं
का गणुन कीजिए। 
एक उदााहरण नीीचे ेदि�याा गयाा है।ै 

8 –4 12 –6

–28 14 –42 21

12 –6 18 –9

20 –10 30 –15

चरण 1 

8 –4 12 –6

–28 14 –42 21

12 –6 18 –9

20 –10 30 –15

चरण 2 

8 –4 12 –6

–28 14 –42 21

12 –6 18 –9

20 –10 30 –15

चरण 3 

8 –4 12 –6

–28 14 –42 21

12 –6 18 –9

20 –10 30 –15

चरण 4
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भिन््न-भिन््न संख््ययाओ ंको लेकर पनुः प्रयास कीजिए। आपको क््यया गणुनफल प्राप्‍त हुआ? क््यया 
यह पहली बार से अलग था? भिन््न-भिन््न संख््ययाओ ंके साथ और अधिक बार प्रयास कीजिए! 
नीच ेदिए गए जाल के साथ भी यही खले खलेिए। आपको क््यया उत्तर प्राप्‍त हुआ? 

– 20 – 4 – 12 – 28

– 5 – 1 – 3 7

– 15 – 3 – 9 21

10 2 6 – 14

इन जालोों मेें क््यया विशषे बात ह?ै क््यया जाद ू
संख््ययाओ ंमेें ह ैया उनको व््यवस््थथित करने के तरीके 
मेें अथवा दोनोों मेें? क््यया आप ऐसे कुछ और जाल 
बना सकते हैैं?

पूूर्णांं�कोंं काा वि�भााजन 
हमने परू््व मेें दखेा ह ैकि भाग को गणुन मेें कैसे परिवर््ततित किया जा सकता ह।ै उदाहरण के लिए,  
(− 100) ÷ 25 को ‘25 मेें ऐसी कौन-सी संख््यया का गणुन किया जाना चाहिए कि गणुनफल  
(− 100) प्राप्‍त हो?’ के रूप मेें दर््शशाया जा सकता ह।ै अर््थथात

25 × ? = (− 100)
हम जाानतेे हैं ंकि�, 

25 × (− 4) = (− 100)
अतःः, 

(− 100) ÷ 25 = (− 4)
इसी प्रकार (– 100) ÷ (– 4) को इस प्रकार प्रदर््शशित किया जा सकता ह,ै ‘(– 4) मेें कौन-सी 

संख््‍यया का गणुन किया जाना चाहिए कि गणुनफल (– 100) हो जाए?’
(– 4) × ? = (– 100)

हम जाानतेे हैं ंकि�,
(– 4) × 25 = (– 100)

अतःः, 
(– 100) ÷ (– 4) = 25 

इसी प्रकार हम जानते हैैं कि,
(− 25) × ( − 2) = 50

अतःः,
50 ÷ (− 25) = (− 2)

प्रयाास 
कीीजि�ए
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क््यया आप ऊपर दिए गए प्रतिरूप को दखेकर परू््णाांक विभाजन के नियमोों का सारांश बता सकते हैैं?
व््ययापक रूप से, किन््हीीं भी दो धनात््मक परू््णाांकोों a और b के लिए, जहाँ b ≠ 0 ह,ै हम कह 

सकते हैैं कि,
a ÷ (− b) = − (a ÷ b)
(− a) ÷ b = − (a ÷ b) और
(− a) ÷ (− b) = a ÷ b

पता लगाइए

1.	 निम््नलिखित के मान ज्ञात कीजिए—
(a)	 14 × (−15) 	 (b)	 −16 × (− 5) 
(c)	 36 ÷ (− 18) 	 (d)	 (− 46) ÷ (− 23) 

2.	एक शीतलन प्रक्रिया मेें कमरे का तापमान 32°C से आरंभ होकर 5°C प्रति घटें की दर से 
कम किया जाता ह।ै प्रक्रिया आरंभ होने के 10 घटें के पश््‍चचात कमरे का तापमान क््यया होगा? 

3.	एक सीमेेंट कंपनी सफेद सीमेेंट की विक्रय की गई प्रत््ययेक बोरी पर ₹8 का लाभ और 
सामान््य सीमेेंट की विक्रय की गई प्रत््ययेक बोरी पर ₹25 की हानि अर््जजित करती ह।ै 
[लाभ/हानि को परू््णाांकोों के रूप मेें दर््शशाइए।] 
(a)	 कंपनी एक माह मेें 3000 बोरी सफेद सीमेेंट और 5000 बोरी सामान्‍य सीमेेंट का विक्रय 

करती ह।ै कंपनी को कितना लाभ या हानि हुई? 
(b)	यदि  विक्रय की गई सामान्‍य सीमेेंट की बोरियोों की संख््यया 6400 ह ैतो कंपनी को सफेद 

सीमेेंट की कितनी बोरियोों का विक्रय करना होगा जिससे कि कंपनी को न तो लाभ हो 
और न ही हानि।  

4.	 दिए गए कथनोों को सत््य बनाने के लिए रिक्‍त स््थथानोों को परू््णाांक से भरिए। 
(a)	 (−3) × ___ = 27		  (b)	 5 × ___ = (− 35) 
(c)	 ___ × (− 8) = − 56 		  (d)	 ___ × (− 12) = 132 
(e)	 ___ ÷ (− 8) = 7		  (f)	 ___ ÷ 12 = −11 

पूर््णाांकोों के प्रयोग से व््ययंजक 
व््ययंजक 5 × −3 × 4 का मान क््यया ह?ै क््यया इससे कोई अतंर पड़ता ह ैकि हम 5 × −3 को गणुा 
करके प्राप्‍त गणुनफल को 4 से गणुा करेें अथवा पहले −3 × 4 को गणुा करके प्राप्‍त गणुनफल को 
5 से गणुा करेें?

(5 × – 3) × 4
= – 15 × 4 

= – 60

 5 × (– 3 × 4) 
= 5 × – 12 

= – 60

तीन परू््णाांकोों के गणुन के कुछ और उदाहरण लीजिए और इस गणुधर््म की जाँच कीजिए। आपने 
क््यया अवलोकन किया? 

39

CH-2.indd   39CH-2.indd   39 05-08-2026   12.11.58 PM05-08-2026   12.11.58 PM

Reprint 2026-27



गण‍‍ित प्रकाश | कक्षा 7 | भाग 2  

हम दखे सकते हैैं कि जब हम गणुन को इन दो विध‍‍ियोों स े‘समहूीकृत’ करते हैैं तो गणुनफल समान 
ही  रहता ह।ै अतः परू््णाांकोों का गणुन, परू््णाांकोों के योगफल के समान ही साहचर््य नियम का पालन करता ह।ै 

व््ययापक रूप से, किन््हीीं तीन परू््णाांकोों a, b और c के लिए,
a × (b × c) = (a × b) × c 

व््ययंजक 5 × − 3 × 4 मेें, पहले 5 और 4 को गणुा करने का प्रयास कीजिए और फिर गणुनफल 
को −3 से गणुा कीजिए (5 × 4) × − 3

5 × 4 = 20 और 20 × (− 3) = − 60 
इससे भी समान गणुनफल ही प्राप्‍त होता ह।ै

क््यया 5 × − 3 × 4 को अन्‍य भिन््न क्रमोों मेें हल किया जा सकता ह?ै क््यया इन सभी स््थथितियोों मेें 
गणुनफल समान होगा? 

व््ययंजक 25 × − 6 × 12 को सभी भिन््न क्रमोों मेें गणुा कीजिए और जाँच कीजिए कि क््यया सभी 
स््थथितियोों मेें गणुनफल समान ह।ै 

तीन या उसस ेअधिक सखं््ययाओ ंको किसी भी क्रम मेें गणुा करने पर गणुनफल समान ही रहता ह।ै

गुणुन केे नि�म्नलि�खि�त क्रम कोो देखेि�ए—
– 1 × – 1 = 1
– 1 × – 1 × – 1 = – 1
– 1 × – 1 × – 1 × – 1 = 1
– 1 × – 1 × – 1 × – 1 × – 1 = – 1

जब − 1 कोो 2 याा 4 बाार गुणुाा कि�याा जााताा है ैतोो गुणुनफल धनाात्मक होोताा है।ै
जब इसे 3 या 5 बार गणुा किया जाता ह ैतो गणुनफल ॠणात््मक होता ह।ै
क्याा आप इन कथनोंं कोो और व्याापक बनाा सकतेे हैं?ं

कई परू््णाांकोों के गणुन की इस समझ का उपयोग करते हुए क््यया आप कई परू््णाांकोों के गणुनफल 
का चिह्न ज्ञात करने का एक सरल नियम बता सकते हैैं? 

अब, व््ययंजक 5 × (4 + (− 2) पर विचार कीजिए। धनात््मक परू््णाांकोों के समान ही क््यया यह व््ययंजक 
5 × 4 + 5 × (− 2) के समान ह?ै 

हम दखेते हैैं कि यह समान ह।ै स््मरण कीजिए कि हम इस गणु को बंटन गणुधर््म कहते हैैं। 

जाँच कीजिए कि क््यया बंटन गणुधर््म (− 2) × (4 + (− 3)) के लिए लाग ूहोता ह ै(अर््थथात क््‍यया यह 
व््ययंजक (−2) × 4 + (−2) × (− 3) के समान ह)ै और स््ववेच््छछा से चनेु गए कुछ अन््य ऐसे व््ययंजकोों 
के लिए भी लाग ूहोता ह।ै 

आप क््यया अवलोकित करते हैैं? हम दखेते हैैं कि बंटन गणुधर््म परू््णाांकोों के लिए भी लाग ूहोता 
प्रतीत होता ह।ै क््यया यह सदवै होगा?
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धनात््मक परू््णाांकोों की स््थथिति मेें, हमने बंटन गणुधर््म 
को दृश््य रूप से समझने के लिए वस््ततुओ ं की एक 
आयताकार व््यवस््थथा का उपयोग किया ह।ै हम इसी 
व््यवस््थथा का उपयोग धनात््मक संख््ययाओ ंके लिए हरे 
टोकन और ॠणात््मक संख््ययाओ ंके लिए लाल टोकन 
का उपयोग करके परू््णाांकोों वाली स््थथिति मेें भी कर 
सकते हैैं। उदाहरण के लिए टोकनोों की निम््नलिखित 
आयताकार व््यवस््थथा पर विचार कीजिए— 

हम दखेते हैैं कि समग्र व््यवस््थथा, 4 × (2 + (− 3)) 
को दर््शशाती ह ैऔर यह भी स््पष्‍ट ह ैकि यह 4 × 2 और 
4 × (−3) के योगफल के समान भी ह।ै
क््यया आप व््ययंजक (– 4) × (2 + (− 3)) के लिए बंटन गणुधर््म को दृश््य रूप स ेदर््शशा सकते 
हैैं? [सकेंत— इस तथ््य का उपयोग कीजिए कि किसी संख््यया को (−4) से गणुा करना, उस 
सखं््यया के व््ययुत्कक्रम को 4 बार योग करने के समान ह।ै] 
इस प्रकार, किन्‍हीं भी परू््णाांकोों a, b और c के लिए— 

a × (b + c) = (a × b) + (a × c) 

प्रति�रूप चुुनि�ए
नीीचे ेदोो प्रति�रूप मशीीनेंं दीी गई हैं।ं प्रत्येेक मशीीन 3 संंख्यााएँ ँलेेतीी है,ै कुुछ संंक्रि�यााएँ ँकरतीी है ैऔर 
परि�णााम देतेीी है।ै

मशीन 1 द्वारा की जा रही संक्रियाए ँज्ञात कीजिए।

4 × 2 4 × (– 3)

4 × (2 + (– 3))

प्रयाास 
कीीजि�ए
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मशीीन 1 द्वााराा कीी जाानेे वाालीी संंक्रि�याा इस प्रकाार हैै
(पहली संख््यया) + (दसूरी संख््यया) − (तीसरी संख््यया)

इसे एक व््ययंजक के रूप मेें लिखने पर यह a + b − c लिखा जाएगा, जहाँ a पहली संख््यया ह,ै 
b दसूरी संख््यया ह ैऔर c तीसरी संख््यया ह।ै 
उदााहरण केे लि�ए 5 + 8 − 3 = 10 और (− 4) + (− 1) − (− 6) = 1 है।ै
अतः अतंिम समहू का परिणाम इस प्रकार होगा (− 10) + (− 12) − (− 9) = _____ 

मशीन 2 द्वारा की जाने वाली संक्रियाए ँज्ञात कीजिए और रिक्‍त स््थथान भरिए। 
अपनी स््वय की मशीन बनाइए और अपने साथियोों को उसकी संक्रियाए ँज्ञात करने की 

चनुौती दीजिए। 

पता लगाइए 

1.	 निम््नलिखित व््ययंजकोों के मान ज्ञात कीजिए— 
(a)	 (− 5) × (18 + (− 3))		  (b)	 (− 7) × 4 (− 1) 
(c)	 (− 2) × (− 1) × (− 5) × (− 3) 

2.	 निम््नलिखित व््ययंजकोों के मान ज्ञात कीजिए—
(a)	 (− 27) ÷ 9 		  (b)	 84 ÷ (− 4)  
(c)	 (− 56) ÷ (− 2) 

3.	वह परू््णाांक ज्ञात कीजिए जिसका (− 1) के साथ गणुनफल निम््नलिखित होगा—
(a)	 27		  (b)	 – 31 
(c)	 −1 		  (d)	 1 
(e)	 0 

4.	यदि 47 − 56 + 14 − 8 + 2 − 8 + 5 = − 4 ह ैतो परू््ण व््ययंजक की गणना किए बिना  
– 47 + 56 − 14 + 8 − 2 + 8 − 5 का मान ज्ञात कीजिए। 

5.	क््यया आपको गत वर््ष का कोलाट्ज अनमुान स््मरण ह?ै परू््णाांकोों के साथ इसका एक संशोधित 
रूप बनाने का प्रयास कीजिए। नियम यह ह ैकि किसी भी संख््यया से प्रारंभ कीजिए; यदि संख््यया 
सम ह ैतो उसका आधा लीजिए; यदि संख््यया विषम ह ैतो उसे −3 से गणुा करके उसमेें 1 जोड़ 
दीजिए; इसे दोहराते रहिए। एक उदाहरण अनकु्रम नीच ेदर््शशाया गया ह।ै

−7  22  11  − 32  −16  –8  − 4

− 2  −1  4  2  1

गण‍ि�ित
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	इसे भिन््न-भिन््न प्रारंभिक संख््ययाओ ंके साथ प्रयास कीजिए— जसेै (− 21), (− 6) इत््ययादि। 
	 जिन प्रतिरूपोों का आपने अवलोकन किया, उनका वर््णन कीजिए। 

6.	एक परीक्षा मेें, प्रत््ययेक सही उत्तर के लिए (+4) अकं और प्रत््ययेक गलत उत्तर के लिए 
(– 2) अकं दिए जाते हैैं। 
(a)	 अनीता ने परीक्षा के सभी प्रश्‍नों के उत्तर दिए। उसके 15 उत्तर सही होते हुए भी उसे 40 

अकं प्राप्‍त हुए। उसके कितने उत्तर गलत थे? परीक्षा मेें कितने प्रश्‍न हैैं? 
(b)	 अनिल के 5 उत्तर सही होते हुए भी उसे (– 10) अकं प्राप्‍त हुए। उसके कितने उत्तर 

गलत थे? क््यया उसने कोई प्रश्‍न अनतु्तरित छोड़़ा? 

7.	प्रतिरूप चनुिए — नीच ेदी गई मशीन द्वारा की गई संक्रियाओ ंका पता लगाइए।

मशीन

8.	कल््पना कीजिए कि आप एक ऐसे स््थथान पर हैैं जहाँ तापमान प्रत््ययेक घटें 5°C की दर से 
गिरता ह।ै यदि वर््तमान तापमान 8°C ह ैतो 4 घटें पश््‍चचात के तापमान को दर््शशाने वाला एक  
व््ययंजक लिखिए। 

9.	तीन ऐसी क्रमागत संख््ययाए ँज्ञात कीजिए जिनका गणुनफल (a) −6, (b) 120 हो। 

10.	एक एलियन समाज ‘पिब््स (pibs)’ नामक एक विचित्र मदु्रा का उपयोग करता ह ैजिसमेें 
केवल दो मलू््यवर््ग के ही सिक््कके  हैैं– एक +13 पिब््स का सिक््कका और एक − 9 पिब््स का 
सिक््कका। आपके पास ऐसे कई सिक््कके  हैैं। क््यया इन दोनोों सिक्‍कों से + 85 पिब््स मलू्‍य वाली 
कोई वस््ततु क्रय करना संभव ह?ै

गण‍ि�ित
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हाँ, हम + 13 पिब््स के 10 सिक््कके  और − 9 पिब््स के 5 सिक््कके  मिलाकर कुल + 85 बना सकते हैैं।
इन दोनोों सिक््कोों का उपयोग करके निम््नलिखित योगफल प्राप्‍त करने का प्रयास कीजिए— 
(a)	 + 20 		  (b)	 + 40 
(c)	 – 50 		  (d)	 + 8 
(e)	 + 10		  (f)	 – 2 
(g)	 + 1 

[संकेंेत—  13 और 9 केे कुुछ गुणुज लि�खनेे सेे सहाायताा मि�ल सकतीी है।ै] 
(h)	 क््यया इन दोनोों सिक्‍कों से 1568 पिब््स मलू्‍य वाली कोई वस््ततु क्रय की जा 

सकती ह?ै 

11.	निम््नलिखित के मान ज्ञात कीजिए—
(a)	 (32 × (− 18)) ÷ (− 36) 		  (b)	 32 ÷ ((− 36) × (− 18))
(c)	 (25 × (− 12)) ÷ (45) × (− 27)) 	 (d)	 (280 × (− 7)) ÷ ((− 8) × (− 35)) 

12.	नीच ेदिए गए व््ययंजकोों को आरोही क्रम मेें व््यवस््थथित कीजिए। 
(a)	 (− 348) + (− 1064) 		  (b)	 (− 348) − (− 1064) 
(c)	 348 − (− 1064)		  (d)	 (− 348) × (− 1064) 
(e)	 348 × (− 1064) 		  (f)	 348 × 964

13.	दिया गया ह ैकि (− 548) × 972 = − 532656, तो निम््नलिखित के मान लिखिए—
(a)	 (− 547) × 972 	 (b)	 (− 548) × 971
(c)	 (− 547) × 971

14.	दिया गया ह ैकि 207 × (− 33 + 7) = − 5382, तो (− 207) × (33 − 7) का मान लिखिए। 

15.	सखं््ययाओ ं3, −2, 5, − 6 का केवल एक बार तथा सकं्रियाओ ं‘+’, ‘−’, व ‘×’ का केवल एक 
बार और कोष्‍ठकोों का आवश््यकतानसुार उपयोग करके एक ऐसा व््ययंजक लिखिए जिसस—े 
(a)	 अधिकतम संभव परिणाम प्राप्‍त हो 
(b)	 न््ययूनतम संभव परिणाम प्राप्‍त हो 

16.	परू््णाांकोों का उपयोग करते हुए रिक्‍त स््थथानोों को कम से कम 5 भिन््न-भिन््न प्रकार से भरिए—
(a)	  +  ×  = –36 	 (b)	 (  –  ) ×  = 12
(c)	 (  – (  –  )) = –1

प्रयाास 
कीीजि�ए
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	• दो परू््णाांकोों का गणुन करने पर, यदि गणुक और गणु््य दोनोों धनात््मक होों या दोनोों ॠणात््मक होों तो गणुनफल 
धनात््मक होता ह।ै यदि उनमेें से एक 
धनात््मक हो और दसूरा ॠणात््मक 
हो तब गणुनफल ॠणात््मक होता ह।ै

	• जब दो परू््णाांकोों का विभाजन किया 
जाता ह,ै तब यदि भाज््य और भाजक 
दोनोों धनात््मक होों अथवा दोनोों 
ॠणात््मक होों तो भागफल धनात््मक 
होता ह।ै यदि उनमेें से एक धनात््मक 
हो और दसूरा ॠणात््मक हो तो 
भागफल ॠणात््मक होता ह।ै 

	• परू््णाांक गणुन क्रमविनिमये होता ह ै
अर््थथात किन््हीीं दो परू््णाांकोों a और b 
के लिए, 

a × b = b × a
	• परू््णाांक गणुन साहचर््य होता ह ैअर््थथात किन््हीीं तीन परू््णाांकोों a, b और c के लिए,

a × (b × c) = (a × b) × c
	• परू््णाांक गणुन योग के सापेक्ष बंटन गणुधर््म का पालन करता ह ैअर््थथात किन््हीीं तीन परू््णाांकोों a, b और c  

के लिए,
a × (b + c) = (a × b) + (a × c)

– 9 – 6 – 3 3 3 6 9

– 6 – 4 – 2 2 2 4 6

– 3 –2 – 1 1 1 2 3

– 3 – 2 – 1 × 1 2 3

3 2 1 1 – 1 – 2 – 3

6 4 2 2 – 2 – 4 – 6

9 6 3 3 – 3 – 6 – 9

साारांं�श

तेर हू च,ु असम और नागालैैंड मेें खलेा जाने वाला एक खले ह।ै इस खले के बोर््ड मेें 16 वर््ग 
होते हैैं और विकर्णणों को आगे दिए गए चित्र मेें दर््शशाए अनसुार चिह्नित किया जाता ह।ै इसे 
सामान््यतः पत््थर के एक बड़़े टुकड़़े पर खरुदरा उकेरा जाता ह ैया गीली मिट्टी पर बनाया जाता 
ह।ै इसमेें 2 खिलाड़़ी होते हैैं और प्रत््ययेक खिलाड़़ी के पास 9 सिक््कोों का एक संग्रह होता ह ै
जिसे चित्र मेें दर््शशाए अनसुार रखा जाता ह।ै एक संग्रह के सिक््कके  दसूरे संग्रह के सिक््कोों से भिन््न 
दिखते हैैं।

तेेर हूू चुु
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उदे्देश्य— 
इस खले का लक्षष्य प्रतिद्वंद्वी के सभी सिक््कोों को बंधक बनाना ह।ै ऐसा सर््वप्रथम करने वाला 
खिलाड़़ी विजेता होता ह।ै खिलाड़़ी अपने प्रतिद्वंद्वी द्वारा किसी भी वैध चाल को रोक दनेे पर 
भी जीत सकता ह।ै यदि खले बिना परिणाम के समाप्‍त‍ि की ओर चला जाता ह ैतो जिसके पास 
अधिक सिक््कके  होते हैैं, वह विजेता हो जाता ह।ै 
खेेल प्रक्रि�याा— 

	• खले की प्रारंभिक स््थथिति ऊपर दर््शशाए अनसुार ह।ै 
	• खिलाड़़ी अपनी-अपनी बारी खलेते हैैं। प्रत््ययेक बारी मेें वे एक सिक््कके  को एक रेखा पर, 

किसी भी दिशा मेें, पास के रिक्‍त प्रतिच््छछेद बिद ुपर ले जा सकते हैैं अथवा यदि प्रतिद्वंद्वी 
का सिक््कका पास के प्रतिच््छछेद बिद ुपर ह ैऔर उसके ठीक आगे एक रिक्‍त प्रतिच््छछेद बिद ु
ह ैतो वे प्रतिद्वंद्वी के सिक््कके  के ऊपर से कूदकर रिक्‍त प्रतिच््छछेद बिद ुपर जा सकते हैैं।

	• यदि कोई खिलाड़़ी प्रतिद्वंद्वी के सिक््कके  के ऊपर से कूदता ह ैतो वह सिक््कका बंधक माना 
जाता ह ैऔर उसे बोर््ड से हटा दिया जाता ह।ै एक चाल मेें कई सिक््कके  बंधक बनाए जा 
सकते हैैं और प्रत््ययेक कूद के बाद दिशा परिवर््तन भी किया जा सकता ह।ै 

	• मखु््य वर््ग के बाहर स््थथित त्रिभजुाकार कोनोों के अदंर एक सिक््कका एक प्रतिच््छछेद बिद ुको 
छोड़कर सीध ेअगले प्रतिच््छछेद बिद ुपर भी जा सकता ह ैअर््थथात यह एक रिक्‍त प्रतिच््छछेद 
बिद ुके ऊपर से कूदकर उसके आगे वाले प्रतिच््छछेद बिद ुपर जा सकता ह।ै
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