
अज्ञाात कीी खोोज7

7.1  अज्ञाात कोो खोोजंें 

अज्ञाात भाार 
हमारे पास एक तराज ूह ैजो निम््ननानसुार कार््य करता ह।ै इसमेें दी गई संख््ययाए ँभार की समान इकाइयोों 
को दर््शशाती हैैं।

नि�म्नलि�खि�त स्थि�िति�योंं मेंं अज्ञाात भाार ज्ञाात कीीजि�ए।

चि�त्र  7.1 चि�त्र 7.2 चि�त्र 7.3
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चि�त्र 7.5चि�त्र 7.4

चि�त्र 7.6 चि�त्र 7.7 चि�त्र 7.8

प्राप्‍त उत्तरोों की अपने साथियोों के साथ चर््चचा कीजिए। आपका उत्तर क््योों सही ह,ै कारण 
सहित बताइए। 

निम््नलिखित स््थथितियोों मेें बोरी का अज्ञात भार ज्ञात कीजिए। चित्र 7.10 मेें सभी बोरियोों का भार 
समान ह।ै

चि�त्र 7.9 चि�त्र 7.10

गण‍ि�ित 
चर्चाा�

[सकेंत— यदि हम दोनोों पलड़ोों से समान भार हटा देें तो क््यया तब भी तराज ूसंतलुित अवस््थथा मेें 
रहगेा? चित्र 7.10 मेें प्रत््ययेक पलड़ से एक बोरी हटाइए।] 

165

CH-7.indd   165CH-7.indd   165 05-08-2026   12.17.05 PM05-08-2026   12.17.05 PM

Reprint 2026-27



गण‍‍ित प्रकाश | कक्षा 7 | भाग 2

चि�त्र 7.11

चि�त्र 7.12

[संकेंेत— क्याा आप वस्तुओुं ंकोो हटाा सकतेे हैंं जि�ससेे सभीी बोोरि�याँँ� एक हीी पलड़े पर रहेंं।]

शिक्षक हेतु ट‍‍िप्‍पणी — आप अपने विद्यार््थथियोों को विभिन््न प्रक्रर‍ियाओ ंएवं विधियोों का उपयोग करके 
इन समस््ययाओ ंका समाधान ढँूढ़ने के लिए प्रोत््ससाहित कीजिए तथा उनसे अपनी विधियोों की तलुना और 
अतंर करने के लिए कहि‍ए।

आइए, अब हम एक भि�न्न प्रकाार कीी व्यवस्थाा मेंं एक अज्ञाात माान खोोजतेे हैंं।

मााचि�स कीी तीीलि�योंं केे प्रति�रूप 
तीीलि�योंं कीी व्यवस्थाा केे इस क्रम पर वि�चाार कीीजि�ए।

1 2 3 4

स्‍‍मरण कीीजि�ए कि� हमनेे इस क्रम काा अध्ययन पि�छलेे अध्यााय मेंं कि�याा है।ै
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चि�त्र मेंं मााचि�स कीी तीीलि�योंं केे क्रम कोो उनकीी प्रथम 4 स्थि�िति� संखं्याा केे अनुसुाार दर्शाा�याा गयाा है।ै

जैैसमि‍�‍न नेे 99 तीीलि�योंं काा उपयोोग करतेे हुुए इसीी क्रम केे अनुसुाार मााचि�स कीी तीीलि�योंं कीी एक 
व्यवस्थाा बनाानेे काा नि�श्‍‍चय कि�याा। दि�ए गए क्रम मेंं इस व्यवस्थाा कीी क्रम संंख्याा क्याा होोगीी?

इस प्रश्‍‍न काा उत्तर देनेेे केे लि�ए प्रत्येेक स्थि�िति� मेंं मााचि�स कीी तीीलि�योंं कीी संखं्याा जााननाा उपयोोगीी है।ै
हमने दखेा कि —

स्थि�िति� 1 पर व्यवस्थाा मेंं 2 × (1) + 1 = 3 मााचि�स कीी तीीलि�याँँ� हैंं,
स्थि�िति� 2 पर व्यवस्थाा मेंं 2 × (2) + 1 = 5 मााचि�स कीी तीीलि�याँँ� हैंं,
स्थि�िति� 3 पर व्यवस्थाा मेंं 2 × (3) + 1 = 7 मााचि�स कीी तीीलि�याँँ� हैंं,  
और इसीी प्रकाार आगेे भीी।
अतःः nवेंं स्थाान पर 2n + 1 मााचि�स कीी तीीलि�याँँ� होंंगीी।

जैसमि‍न के प्रश्‍न का उत्तर दनेे के लिए, हमेें n का मान ज्ञात करना होगा जिससे 2n + 1 का 
मान 99 हो अथवा

2n + 1 = 99
क््यया आप n का मान ज्ञात करने की विधियाँ खोज सकते हैैं, जैसे यदि 2n + 1 = 99 हो?

क््यया 200 तीलियोों का उपयोग करके इस क्रम मेें आने वाली माचिस की तीलियोों की 
व््यवस््थथा बनाना संभव ह?ै

दो बीजीय व््ययंजकोों के बीच समानता वाले कथन को समीकरण कहते हैैं। आजकल जब प्रतीकोों का 
उपयोग किया जा रहा ह,ै तब हम समीकरण को दो बीजीय व््ययंजकोों के मध््य ‘=’ चिह्न लगाकर लिखते हैैं।

नीच ेसमीकरणोों के कुछ और उदाहरण दिए गए हैैं— 
3x + 4 = 7, 
20 = y – 3, 
a
3
 = 50, 

2z + 4 = 5z – 14 आदि�। 
अक्षर संख््यया जिसके लिए समानता विद्यमान रहती ह ैअथवा जिसके कारण समीकरण के बाए ँ

पक्ष (LHS) का मान, समीकरण के दाए ँपक्ष (RHS) के समान होता ह,ै उसे ज्ञात करने की प्रक्रिया 
को समीकरण हल करना कहा जाता ह।ै

जैसा कि हमने माचिस की तीलियोों की 
समस््यया मेें दखेा कि एक अज्ञात राशि को 
एक अक्षर संख््यया के रूप मेें उपयोग करके 
एक समीकरण बनाने से हमेें उसका मान 
ज्ञात करने मेें सहायता मिल सकती ह।ै

गण‍ि�ित 
चर्चाा�

बाायाँँ� पक्ष (LHS)

2n + 1 = 99

दाायाँँ� पक्ष (RHS)
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चि�त्र 7.6, 7.7, 7.8, 7.9, 7.10 और 7.11 मेंं तरााजू ूकीी समस्यााओं ंकेे लि�ए, अज्ञाात भाार कोो 
दर्शाा�ने केे लि�ए अक्षर-संंख्यााओं ंकाा उपयोोग करकेे समीीकरण तैैयाार कीीजि�ए।

चित्र 7.6 मेें दिए गए प्रश्‍न के लिए, आइए एक अडें के भार को e से दर््शशाए।ँ चूकँि ब्रेड का प्रत््ययेक 
टुकड़़ा 2 ह,ै अत: एक ओर 2 + 2 + 2 = 6 और दसूरी ओर e + e ह।ै चूकँि ये दोनोों समान हैैं,  
अत:

6 = e + e, अथवाा
2e = 6

चित्र 7.7 मेें दिए गए प्रश्‍न के लिए,   = 4 ह ैऔर हम एक    जलेबी के भार को y से 
निरूपित कर सकते हैैं। अतः एक ओर 16 और दसूरी ओर 4 + 2y ह।ै इस प्रकार, हमेें निम्‍नलिखित 
समीकरण प्राप्‍त होता ह।ै

4 + 2y = 16

आपके द्वारा बनाए गए समीकरणोों को हल कीजिए और जाँच कीजिए कि क््यया आपको अज्ञात भार 
के लिए वही मान प्राप्‍त होता ह ैजो आपको पहले प्राप्‍त हुआ था।

कोई 5 समीकरण बनाइए। इन््हेें हल करने की विधियाँ खोजिए।

7.2 समीीकरणोंं कोो व्यवस्थि�ित रूप सेे हल करनाा
आपनेे पि�छलेे भााग मेंं दि�ए गए वि�भि�न्न समीीकरणोंं कोो कैैसेे हल कि�याा? समीीकरण कोो हल करनेे कीी 
एक वि�धि� यह है ैकि� पहलेे अक्षर संंख्याा केे स्थाान पर भि�न्न-भि�न्न माानोंं (संंख्यााओं)ं कोो प्रति�स्थाापि�त 
करनाा, तत्‍‍पश्‍‍चाात यह जाँँ�चनाा कि� कौौन-साा माान LHS = RHS बनााताा है।ै उदााहरण केे लि�ए, 
समीीकरण 2n + 1 = 99 पर वि�चाार कीीजि�ए।

यदि� हम n = 5 प्रति�स्थाापि�त करतेे हैंं तोो हमेंं LHS = 2 × (5) + 1 = 11 प्रााप्‍‍त होोताा है।ै यह 
99, RHS सेे बहुुत दूरू है।ै

हम n = 10 सेे प्रयाास कर सकतेे हैंं। बाायाँँ� पक्ष 21 है।ै यह अभीी भीी 99 केे समाान नहींं है।ै
क्याा हम n = 30 लेे सकतेे हैंं? बाायाँँ� पक्ष अब 61 है ैजोो अभीी भीी 99 सेे बहुुत कम है।ै
आइए n = 40 काा प्रयाास करेंं। बाायाँँ� पक्ष 81 है।ै अब हम 99 केे समीीप पहुँँ�च रहे ेहैंं।
जब n = 50 होो, तोो बाायाँँ� पक्ष 101 होोताा है।ै यह थोोड़ाा अधि�क है।ै
जब n = 49 होो, तोो बाायाँँ� पक्ष 99 है।ै
अत: समीकरण 2n + 1 = 99 का हल n = 49 ह।ै

क्याा इस समीीकरण काा कोोई अन्य हल होो सकताा है?ै
इस वि�धि� कोो परीीक्षण और तु्रुटि� वि�धि� कहाा जााताा है।ै
परीीक्षण और त्रुटुि� वि�धि� अकुुशल होो सकतीी है।ै

परीीक्षण और त्रुटुि� वि�धि� काा उपयोोग कर 5x – 4 = 7 कोो हल करनेे काा प्रयाास कीीजि�ए।

गण‍ि�ित 
चर्चाा�
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स्‍मरण कीजिए कि तराज ूके संदर््भ मेें हमने परीक्षण और त्रुटि विधि का उपयोग नहीीं किया था। 
कुछ समस््ययाओ ंका हल ढँूढ़ना सरल था। कुछ के लिए हमने इस तथ््य का उपयोग किया कि जब 
हम संतलुित तराज ूकी दोनोों प््ललेटोों से समान भार हटाते हैैं तो वह संतलुित रहता ह।ै क््यया समीकरणोों 
मेें भी ऐसा ही गणु विद्यमान होता ह?ै

एक समीकरण 15 + 8 = 23 पर विचार कीजिए। यदि हम दोनोों पक्षषों मेें समान संख््ययाए ँजोड़ें, 
घटाए,ँ गणुा करेें या भाग देें, तो क््यया तब भी बाए ँपक्ष और दाए ँपक्ष की समानता बनी रहगेी?

उदाहरण के लिए, आप दोनोों पक्षषों मेें 10 जोड़कर जाँच कर सकते हैैं।
चूकँि समीकरण के बाए ँपक्ष और दाए ँपक्ष का मान समान होता ह,ै अत: दोनोों पक्षषों पर समान 

सकं्रिया करने से उनकी समानता मेें स््पष्‍ट रूप से कोई परिवर््तन नहीीं होगा।
तराज ूके प्रश्‍नों मेें हमने समान भार हटा दिए जिससे सभी अज्ञात भार तराज ूकी एक ही प््ललेट 

पर आ जाए।ँ इससे समस््यया हल करना सरल हो गया। हम इसी रणनीति का उपयोग समीकरण हल 
करने के लिए भी कर सकते हैैं। आइए, पहले कुछ अकंगणितीय प्रश्‍न हल करते हैैं।

उदाहरण 1— यह ज्ञात ह ैकि 14593 – 1459 + 145 – 14 + 88 = 13353 ह ैतो बताइए व््‍ययंजक 
14593 – 1459 + 145 – 14 का मान क््यया होगा?

मान ज्ञात करने के लिए, क््यया हमेें 14593 – 1459 + 145 – 14 की गणना करने की आवश््यकता ह?ै
नहीीं, हम इसे 13353 मेें से 88 घटाकर प्राप्‍त कर सकते हैैं।

हम ऐसा क््योों कर सकते हैैं?
हम ऐसा इसलिए कर सकते हैैं क््योोंकि जोड़ और घटाव व््ययुत्कक्रम संक्रियाए ँहैैं। अत: वांछित 

व््ययंजक का मान दोनोों पक्षषों (बाए ँपक्ष और दाए ँपक्ष) से 88 घटाकर ज्ञात किया जा सकता ह,ै जिससे 
पद 88 हट जाता ह ैऔर केवल बाए ँपक्ष पर मलू््ययाांकन हते ुव््ययंजक शषे रह जाता ह।ै

14593 – 1459 + 145 – 14 + 88 – 88 = 13353 – 88

उदाहरण 2— यह ज्ञात ह ैकि 23 × 41 × 11 × 8 × 7 = 5,80,888 ह।ै व््ययंजक 23 ×  41 × 11 ×  8 
का मान क््यया ह?ै

इस तथ््य का उपयोग करते हुए कि गणुन और भाग व््ययुत्कक्रम संक्रियाए ँहैैं, हम व््ययंजक का मान 
प्राप्‍त करने के लिए 5,80,888 को 7 से विभाजित कर सकते हैैं।

क््यया यह दोनोों पक्षषों को 7 से विभाजित करने के समान ह,ै जिसमेें गणुन 7 को हटा दिया जाता 
ह ैऔर बार्इं ओर केवल जिस व््ययंजक का मान ज्ञात करना ह ैवही शषे रहता ह?ै

उदाहरण 3— यह ज्ञात ह ैकि 12345 – 5432 + 135 – 24 – (– 67) = 7091 ह।ै
व््ययंजक 12345 – 5432 + 135 – 24 का मान क््यया ह?ै

गण‍ि�ित 
चर्चाा�
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इस समस््यया को इस तथ््य का उपयोग करके भी हल किया जा सकता ह ैकि जोड़ और घटाव व््ययुत्कक्रम 
सकं्रियाए ँहैैं। इसके लिए हम निम््नलिखित विधि का भी उपयोग कर सकते हैैं जिसे समझना आसान ह।ै

बााएँ ँपक्ष पर केेवल माान ज्ञाात करनेे वाालेे व्यंंजक कोो बनााए रखने केे लि�ए हमेंं – (– 67) पद कोो 
हटाानाा होोगाा। हम समीीकरण केे दोोनोंं पक्षोंं मेंं (– 67) जोोड़कर इस पद कोो हटाा सकतेे हैंं।

		 12345 – 5432 + 135 – 24 – (– 67) + (– 67) = 7091 + (– 67)
		 12345 – 5432 + 135 – 24 – (–  67) + (– 67) = 7091 + (– 67) 

इस प्रकाार,	 12345 – 5432 + 135 – 24 = 7024

उदाहरण 4 — यह ज्ञात ह ैकि ( 35
113) × 24 × 14 × (89) = 94080

1017
 ह।ै व््ययंजक ( 35

113) × 24 × 14 
का मान क््यया ह?ै

हल — बाए ँपक्ष पर केवल मान ज्ञात करने वाले व््ययंजक को बनाए रखन के लिए हमेें गणुनखडं (89) 
को हटाने की आवश््यकता ह।ै हम दोनोों पक्षषों (89) से विभाजित करके ऐसा कर सकते हैैं।

[( 35
113) × 24 × 14 × (89)] ÷ (89) = 94080

1017
 ÷ (89)

( 35
113) × 24 × 14 ×  (89)  ×  (98) = 94080

1017
 × (98) 

इस प्रकाार,

( 35
113) × 24 × 14 = 11760

113

आइए, इन वि�चाारोंं काा उपयोोग समीीकरण 5x – 4 = 7 कोो हल करनेे केे लि�ए करेंं।
हम ऐसाा क्याा कर सकतेे हैंं कि� 5x एक ओर होो और बााएँ ँपक्ष (LHS) तथाा दााएँ ँपक्ष (RHS) 

केे बीीच समाानताा बनीी रहे?े
बाइ� ओर केवल 5x को बनाए रखन के लिए हमेें – 4 पद को हटाना होगा। यह दोनोों पक्षषों मेें 4 

जोड़कर किया जा सकता ह।ै
इस प्रकाार, 5x – 4 + 4 = 7 + 4
अतःः 5x = 11

बााइ� ओर केेवल अज्ञाात x कोो बनााए रखने केे लि�ए, हमेंं गुणुनखंडं 5 कोो हटाानेे कीी आवश्यकताा 
है।ै यह दोोनोंं पक्षोंं कोो 5 सेे वि�भााजि�त करकेे कि�याा जाा सकताा है।ै
इस प्रकार, 5x

5
 = 

11
5   होगा।

अतः x = 11
5

 ह।ै
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क््यया हम जाँच सकते हैैं कि x =  11
5

 समीकरण का सही हल ह?ै
हम समीकरण 5x – 4 = 7 मेें x के स््थथान पर 11

5
 का मान रखकर यह जाँच कर सकते हैैं कि 

क््यया बायाँ पक्ष = दायाँ पक्ष ह?ै
बाए ँपक्ष (LHS) मेें x के स््‍थथान पर 11

5
 प्रतिस््थथापित करने पर 

LHS = 5 (11
5 ) – 4

= 5 (11
5 ) – 4

= 11 – 4
= 7

यह RHS  के समान ही ह।ै
अतः 11

5
 वास््तव मेें समीकरण का सही हल ह।ै

उदाहरण 5 — समीकरण 11y + (– 5) = 61 को हल कीजिए।
एक ओर केेवल अज्ञाात पद 11y कोो बनााए रखने केे लि�ए, हमेंं पद –5 कोो हटाानाा होोगाा। यह 

दोोनोंं ओर सेे (–5) घटााकर कि�याा जाा सकताा है।ै
11y + (– 5) –  (– 5) = 61 –  (– 5)

इस प्रकाार    
11y = 66

हम प्रत्‍‍यक्षत: y काा माान ज्ञाात कर सकतेे हैंं, क्योंंकि� 11 × 6 = 66 है।ै 
हम y ज्ञाात करनेे केे लि�ए दोोनोंं पक्षोंं कोो 11 सेे भााग भीी दे ेसकतेे हैंं।

11y ÷ 11 = 66 ÷ 11
अतःः y = 6 समीीकरण 11y + (– 5) = 61 काा हल है।ै 
क्याा आप जाँँ�च सकतेे हैंं कि� यह हल सहीी है?ै

उदाहरण 6— 6y + 7 = 4y + 21 को हल कीजिए।
इस समीीकरण मेंं, अज्ञाात पद वाालेे व्यंंजक दोोनोंं ओर हैंं।

हमने दखेा कि जब अज्ञात पद एक ओर हो तो समीकरणोों को कैसे हल किया जाता ह।ै सभी अज्ञात 
पदोों को एक ओर लाने के लिए क््यया किया जा सकता ह?ै

दोनोों पक्षषों से 4y घटाने पर हमेें प्राप्‍त होता ह—ै
6y + 7 – 4y = 4y + 21 – 4y

अतः 
2y + 7 = 21
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अब दोनोों पक्षषों मेें से 7 घटाने पर हमेें 2y + 7 – 7 =  21 – 7 प्राप्‍त होता ह,ै जिससे हमेें 		
							       2y = 14 प्राप्‍त होता ह।ै

हम प्रत्‍‍यक्षत: y काा माान ज्ञाात कर सकतेे हैंं, क्योंंकि� 2 × (7) = 14 है।ै 
हम y ज्ञाात करनेे केे लि�ए दोोनोंं पक्षोंं कोो 2 सेे वि�भााजि�त भीी कर सकतेे हैंं।

2y ÷ 2 = 14 ÷ 2,
अत: y = 7 प्रााप्‍‍त होोताा है।ै

स्‍मरण रख‍‍िए, अपने उत्तर की जाँच करना सदवै अच््छछा होता ह।ै

पता लगाइए
1.	इन समीकरणोों को हल कीजिए और हल की जाँच कीजिए।

(a)	 3x – 10 = 35
(b)	 5s = 3s
(c)	 3u – 7 = 2u + 3
(d)	 4 (m + 6) – 8 = 2m – 4
(e)	

u
15 = 6

2.	एक ऐसा समीकरण बनाइए जिसका कोई हल न हो।
[सकेंत— एक संख््यया से 4 अधिक और उसी संख््यया से 5 अधिक कभी भी समान नहीीं 

हो सकते।] 
किसी समीकरण को व््यवस््थथित रूप से हल करने की प्रक्रिया को एक अवलोकन द्वारा कुशल 

बनाया जा सकता ह।ै समीकरण 11y + (– 5) = 61 पर विचार कीजिए, जिस ेहमने हल कर लिया ह।ै 
पहले चरण मेें हमने पद – 5 को हटाने के लिए दोनोों पक्षषों से – 5 घटाया। 

11y + (– 5) – (– 5) = 61 – (– 5)
चूकँि इस क्रिया से बाए ँ पक्ष से पद – 5 हट जाता ह,ै अत: हम इस चरण को इस प्रकार  

लि�ख सकतेे थेे— 
11y = 61– (– 5)

ध्याान दीीजि�ए कि� हम योोग और घटााव कोो व्युतु्क्रम संंक्रि�याा केे रूप मेंं देखेकर भीी इस चरण पर 
पहुँँ�च सकतेे थेे, जैैसाा कि� उदााहरण 1 मेंं कि�याा गयाा है।ै 

इसी प्रकार, जब हमारे पास 11y = 66 था तो हमने बाए ँपक्ष से गणुनखडं 11 को हटाने के 
लिए दोनोों पक्षषों को 11 से विभाजित किया।

11y ÷ 11= 66 ÷11

गण‍ि�ित 
चर्चाा�
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चूकँि यह क्रिया बाए ँपक्ष मेें गणुनखडं 11 को हटा दतेी ह,ै अत: हम इस चरण को इस प्रकार 
लिख सकते हैैं— 			   y = 66 ÷11

पनुः, हम गणुन और भाग को व््ययुत्कक्रम संक्रियाओ ंके रूप मेें दखेकर इस निष््कर््ष पर पहुचँ सकते 
थे, जैसा कि उदाहरण 2 मेें बताया गया ह।ै

आइए, समीीकरण कोो हल करनेे कीी इन दोोनोंं वि�धि�योंं कोो लि�खते हैंं।

11y + (– 5) = 61
11y + (– 5) – (– 5) = 61 – (– 5)
11y = 66
11y ÷ 11 = 66 ÷ 11
 y = 6

11y + (– 5) = 61
11y = 61 – (– 5)
11y = 66
 y = 66 ÷ 11
 y = 6

आइए, एक अन्य समीीकरण पर वि�चाार करेंं जि�सेे हमनेे पहलेे हल कि�याा थाा।

6y + 7 = 4y + 21 
6y + 7 – 4y = 4y + 21 – 4y
2y + 7 = 21
2y + 7 – 7 = 21 – 7
2y = 14
2y ÷ 2 = 14 ÷ 2
 y = 7

6y + 7 = 4y + 21 
6y + 7 – 4y = 21 
2y + 7 = 21
2y = 21 – 7
2y = 14
 y = 14 ÷ 2
 y = 7

 
u

15
 = 6 जैसी स््थथितियोों मेें क््यया होता ह?ै

दोनोों ओर 15 से गणुा करने पर बाए ँपक्ष मेें केवल u = 6 × 15 शषे रहता ह।ै
u = 90

इस प्रकाार, हम नि�म्नलि�खि�त अवलोोकन कर सकतेे हैंं—
(a)	 जब किसी समीकरण के एक ओर जोड़़ा या घटाया गया पद उस ओर स ेहटा दिया जाता ह ैतो 

समीकरण का योगात््मक व््ययुत्कक्रम दसूरी ओर एक पद के रूप मेें प्रदर््शशित होना चाहिए जिससे 
समीकरण संतलुित रह।े उदाहरण के लिए 2y + 7 = 21 को  2y = 21 – 7 लिखा जा सकता ह।ै

(b)	 यदि किसी समीकरण का एक पक्ष दो या अधिक संख््ययाओ ंया व््ययंजकोों का गणुनफल ह ैऔर हम 
उनमेें स ेएक गणुनखडं हटा देें जिससे समानता बनाए रखन के लिए दसूरे पक्ष को इस गणुनखडं स े
विभाजित किया जाना चाहिए। उदाहरण के लिए 2y = 14 को  y = 14 ÷ 2 लिखा जा सकता ह।ै

(c)	 यदि किसी समीकरण का एक पक्ष दो संख््ययाओ ंया व््ययंजकोों का भागफल ह ैऔर हम भाजक 
हटा देें जि‍ससे समानता बनाए रखन के लिए दसूरे पक्ष को इस भाजक से गणुा करना होगा। 
उदाहरण के लिए u

15
 = 6 को  u = 6 × 15 लिखा जा सकता ह।ै
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समस्यााओं ंकोो हल कीीजि�ए
समीीकरण बनाानेे और उन्हेंं हल करनेे सेे हमेंं अपनेे जीीवन कीी कई समस्यााओं ंकाा समााधाान ढूँँ�ढ़नेे कीी 
क्षमताा प्रााप्‍‍त होोतीी है।ै आइए, ऐसेे हीी कुुछ उदााहरण देखेते हैंं।

उदाहरण 7— जैसा कि नीच ेदिखाया गया ह ैकि रंजना वर््गगाकार टाइलोों से व््यवस््थथाओ ंका एक 
क्रम बनाती ह।ै क््यया वह इस क्रम को आगे बढ़़ाकर 100 टाइलोों का उपयोग करके एक व््यवस््थथा 
बना सकती ह?ै यदि हाँ, तो यह क्रम का कौन-सा चरण होगा?

चरण 1  चरण 2 चरण 3

वह प्रति�रूप कोो भ‍ि�िन्‍‍न-भ‍ि�िन्‍‍न वि�धि�योंं सेे देखे सकतीी है।ै येे वि�धि�याँँ� नीीचे ेदर्शाा�यीी गई हैंं।

चरण 3 चरण 4 चरण kचरण 2
वि�धि� 1

चरण 1

4 + 4 + 4 + 1 
= 13

k + k + k + 1 
= 3k + 1

1 1 1 2 1 2 4 1 43 1 3

1 2
3

4

3 + 3 + 3 + 1 
= 10

1 + 1 + 1 + 1 
= 4

2 + 2 + 2 + 1 
= 7

चरण 3 चरण 4 चरण kचरण 2
वि�धि� 2
चरण 1
3 5 9 = (4 × 2 + 1)7

1
2 3 4

1 + 3 
= 4

2 + 5 
= 7

3 + 7 
= 10

4 + 9
= 4 + (4 × 2 + 1)
= 13

k + (2k + 1) 
= 3k + 1

174

CH-7.indd   174CH-7.indd   174 05-08-2026   12.17.08 PM05-08-2026   12.17.08 PM

Reprint 2026-27



अज्ञाात कीी खोोज

हमारे पास व््ययंजक 3k + 1 ह ैजो चरण k मेें व््यवस््थथा बनाने के लिए आवश््यक टाइलोों की 
संख््यया बताता ह।ै

यह जाँँ�चनेे केे लि�ए कि� क्याा कि�सीी चरण k पर 100 टााइलोंं काा उपयोोग करकेे कोोई व्यवस्थाा 
संंभव है,ै हम समीीकरण 3k + 1 = 100 कोो हल कर सकतेे हैंं। k काा माान ज्ञाात कीीजि�ए।

उदाहरण 8 — मधबंुती एक आयोजन करना चाहती ह।ै वह शहर की चाट की दकुान से आयोजन 
के लिए नाश््तता खरीदने का निश्‍चय करती ह।ै नाश््तते की प्रत््ययेक प््ललेट की कीमत ₹25 ह।ै यह दकुान 
मधबंुती के घर तक नाश््तता पहुचँाने के लिए ₹50 अतिरिक्‍‍त‍ लेती ह।ै

मधबंुती को मिलाकर उसके परिवार मेें यदि 5 सदस््य हैैं। उसके माता-पिता कहते हैैं कि वह इस 
आयोजन पर ₹500 खर््च कर सकते हैैं। यदि‍ वह अपने परिवार और मित्ररों सहित प्रत््‍ययेक व््यक्‍त‍ि को 
एक प््ललेट नाश््तता दनेा चाहती ह ैतो वह आयोजन मेें कितने मित्ररों को बलुा सकती ह?ै

इस समस््यया को हल करने की फातिमा की विधि नीच ेदर््शशाई गई ह।ै
उसनेे एक चि�त्र काा उपयोोग कर इस स्थि�िति� कोो दर्शाा�याा।

नााश्ते कीी 
लाागत 

 घर तक पहुँँ�चाानेे 
कीी लाागत

25 × + 50

       

यदि `500 मेें से हम घर तक नाश््तता पहुचँाने की लागत घटा देें तो मधबंुती के पास `450 बचते हैैं।
तो प्रश्‍न यह उठता ह,ै “`25 प्रति प््ललेट नाश््तते की कितनी प््ललेटेें `450 मेें खरीदी जा  

सकतीी हैंं?”
इसकाा उत्तर है ै450 ÷ 25 = 18

`450 मेें नाश््तते की 18 प््ललेट खरीदी जा सकती हैैं। अपने परिवार के 5 सदस््योों को ध््ययान मेें रखते 
हुए वह अपनी पार्टी मेें 18 – 5 = 13 मित्ररों को आमतं्रित कर सकती ह।ै
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महेशे नेे आयोोजन मेंं सम्‍म‍ि�ि��लि�त होोनेे वाालेे कुुल 
व्‍‍यक्‍त‍ि�ि��योंं कीी अज्ञाात संखं्याा कोो p से े दर्शाा�याा, 
जि�समेंं मधुबंुंतीी और उसकेे परि�वाार केे सदस्य भीी  
सम्‍म‍ि�ि��लि�त थेे।

व्यय लाागत = 25p + 50
चूँँ�कि� यह लाागत 500 होोनीी चााहि�ए, हमाारेे पाास 

समीीकरण हैै
25p + 50 = 500

दोोनोंं पक्षोंं सेे 50 घटाानेे पर हमेंं प्रााप्‍‍त होोताा हैै
25p = 500 – 50

25p =  450
दोनोों पक्षषों को 25 से भाग दनेे पर हमेें प्राप्‍त होता 

है
P = 450 ÷ 25 = 18

उसकीी पाार्टीी मेंं 18 व्‍‍यक्‍त‍ि�ि�� सम्‍म‍ि�ि��लि�त होो सकतेे 
हैंं, जि�नमेंं उसकेे परि�वाार केे 5 सदस्य भीी सम्‍म‍ि�ि��लि�त 
हैंं। इसकाा अर्थथ है ै कि� 13 मि�त्रोंं कोो बुलुाायाा जाा 
सकताा है।ै

श्रीकांत ने मधबंुती द्वारा आमतं्रित किए जा सकने वाले 
कुल मित्ररों की अज्ञात संख््यया को f  के रूप मेें दर््शशान 
का निर््णय लिया। 
इस स्थि�िति� मेंं लाागत क्याा होोगीी?

व्यय लाागत = 25 (f + 5)
चूँँ�कि� मधुबंुंतीी केे पाास नााश्ते केे लि�ए ₹450 हैंं, 

अत: हमाारेे पाास समीीकरण हैै
25 (f + 5) = 450

दोनोों पक्षषों को 25 से भाग दनेे पर
f + 5 = 18

दोनोों पक्षषों से 5 घटाने पर
f = 13

उदाहरण 9— दो सहलेियाँ पैसे बचाना चाहती हैैं। जाह्नवी ₹4000 से बचत प्रारंभ करती ह ैऔर 
इसके अतिरिक्‍त, प्रत््‍ययेक माह ₹650 की बचत करती ह।ै सनुीता ₹5050 से बचत प्रारंभ करती 
ह ैऔर प्रत््‍ययेक माह ₹500 की बचत करती ह।ै कितने महीनोों बाद उनके पास समान रकम होगी?

मान लीजिए m उन महीनोों की सखं््यया को दर््शशाता ह ैजिसके बाद उनकी बचत समान हो जाती ह।ै
m महीने बाद जाह्नवी की बचत कितनी ह?ै

जाह्नवी की बचत  = 4000 + 650 m
m महीने बाद सनुीता की बचत क््यया ह?ै

सनुीता की बचत = 5050 + 500 m
चूकँि ये राशियाँ m महीनोों के बाद समान हो जाती हैैं, 

हमेें निम््नलिखित समीकरण प्राप्‍त होता ह ै—
4000 + 650 m = 5050 + 500 m

4000 + 650 m – 500 m = 5050 (दोनोों पक्षषों से 500 m घटाने पर)

जााह्नवीी

सुनुीीताा

समान

4000

5050

650 × m

500 × m

+

+
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4000 + 150 m = 5050
150 m = 5050 – 4000 (दोोनोंं पक्षोंं सेे 4000 घटाानेे पर)

150 m  = 1050 
m = 1050 ÷ 150 (दोनोों पक्षषों को 150 से विभाजित करने पर) 

m = 7
अत: 7 महीने बाद दोनोों के पास समान धनराशि होगी। 
उत्तर की जाँच कीजिए। आइए, कुछ समीकरण हल करेें।

उदाहरण 10— 28 (x + 4) + 300 = 1000 को हल कीजिए। 
इस समीीकरण कोो हल करनेे कीी कुुछ वि�धि�याँँ� नीीचे ेदीी गई हैंं।

दोोनोंं पक्षोंं सेे 300 घटाानेे पर, हमेंं
28 (x + 4) = 1000 – 300

28 (x + 4) = 700 प्रााप्‍‍त होोताा हैै
दोोनोंं पक्षोंं कोो 28 सेे भााग देनेेे पर 
हमेंं

x + 4 = 700 ÷ 28 
x + 4 = 25 प्राप्‍त होता है

अतः x = 25 – 4, जिससे
x = 21 प्राप्‍त होता ह।ै

28 (x + 4) + 300 = 1000 
चूकँि 28, 300 और 1000 संख््यया 
4 से विभाज््य हैैं, अत: यदि हम 
दोनोों पक्षषों को 4 से विभाजित करेें 
तो हमेें एक सरल समीकरण प्राप्‍त  
होोताा है,ै

28 (x + 4) + 300
4

 = 1000
4

भि�न्नोंं केे योोग केे नि�यमोंं काा 
उपयोोग करतेे हुुए, हम प्रााप्‍‍त करतेे हैंं

28 (x + 4)
4

 + 
300
4

 = 
1000
4

7 (x + 4) + 75 = 250
दोनोों पक्षषों से 75 घटाने पर 
7 (x + 4) = 175
7x + 28 = 175
दोोनोंं पक्षोंं सेे 28 घटाानेे पर 
7x = 147

x = 147
7

 = 21 प्रााप्‍‍त होोताा है।ै

28 (x + 4) + 300 = 1000
बाए ँपक्ष (LHS) को सरल करने 
पर 
28x + 112 + 300 = 1000 
28x + 412 = 1000
दोोनोंं पक्षोंं सेे 412 घटाानेे पर हमेंं
x = 588 ÷ 28
x = 21 प्राप्‍त होता ह।ै
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उदाहरण 11— रियाज ने एक गणित की यकु्‍त‍ि बनाई, जिसे वह अपने मित्र आकाश पर जाँचता ह।ै
रियाज ने आकाश से किसी भी मध््यवर्ती चरण का उत्तर बताए बिना निम््नलिखित चरण 

अनसुरण करने को कहा।

1.	एक संख््यया के बारे मेें सोचो।

2.	संख््यया मेें से 3 घटाओ।

3.	परिणाम को 4 से गणुा करो।

4.	गणुनफल मेें 8 जोड़ो।

5.	अतंिम उत्तर बताओ।
आकाश द्वारा बताया गया अतंिम उत्तर 24 था। इसका उपयोग 

करके रियाज ने आकाश द्वारा सोची गई प्रारंभ‍‍िक संख््यया का उचित 
अनमुान लगाया। यह संख््यया ज्ञात कीजिए।

अलग-अलग सखं््ययाओ ंको प्रारंभिक  सखं््यया की तरह उपयोग करके दिए गए चरणोों के अनसुार 
कार््य कीजिए। क््यया आपको प्रारंभिक संख््यया और अतंिम उत्तर के बीच कोई सबंंध दिखाई दतेा ह?ै

इस यकु्‍त‍ि को बीजगणितीय रूप से प्रतिरूपित करके उत्तर ज्ञात किया जा सकता ह।ै दसूरे शब््दोों 
मेें हम एक अज्ञात संख््यया का उपयोग करके एक समीकरण बना सकते हैैं। मान लीजिए कि अज्ञात 
प्रारंभिक संख््यया x ह।ै

प्रत््ययेक चरण के बाद हमेें क््यया अभिव््यक्‍त‍ियाँ प्राप्‍त होती हैैं?

चरण अभि�व्यक्‍त‍ि�ि��
एक संंख्याा केे बाारेे मेंं सोोचोो x

संंख्याा मेंं सेे 3 घटााओ x – 3
परि�णााम कोो 4 सेे गुणुाा करोो। 4(x  – 3) = 4x  – 12

गणुनफल मेें 8 जोड़़ो। 4x  – 12 + 8 = 4x  – 4

चूकँि आकाश का अतंिम उत्तर 24 था, अत: हमारे पास समीकरण ह ै—
4x – 4  =  24
4 (x – 1) = 24
x – 1 = 6 (दोनोों पक्षषों को 4 से विभाजित करने पर)

इस प्रकार, आकाश ने संख््यया 7 के बारे मेें सोचा।

क््यया आप कोई सरल नियम सोच सकते हैैं जिसका उपयोग करके आप अतंिम उत्तर से प्रारंभिक 
संख््यया प्राप्‍त कर सकते हैैं?
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उदााहरण 12— रमेेश और सुरेुेश केे पाास कुुल 60 कंंचे ेहैंं। रमेेश केे पाास सुरेुेश सेे 30 कंंचे ेअध‍ि�िक 
हैंं। प्रत्येेक केे पाास कि�तनेे कंंचे ेहैंं?

इस समस््यया मेें हमारे पास दो अज्ञात संख््ययाए ँ हैैं। 
यदि हम रमेश के पास कंचोों की संख््यया को x और सरेुश 
के पास कंचोों की संख््यया को y  से निरूपित करेें तो हमेें 
कौन-कौन से विभिन््न समीकरण प्राप्‍त होोंगे?

1.	 कुल कंचोों की संख््यया 60 ह।ै 
x + y = 60

2.	 रमशे के पास सरेुश से 30 कंच ेअधिक हैैं,
 x = y + 30

सुरेुेश

1 2 3 30

रमेशे

इन समीकरणोों का उपयोग करके हम अज्ञात मान कैसे ज्ञात करते हैैं? अभी तक हमने केवल 
एक अज्ञात मान वाले समीकरण को हल करने की विधि ही विकसित की ह।ै ऐसा समीकरण प्राप्‍त 
करने के लिए हम निम््नलिखित कार््य कर सकते हैैं।

सुरेुेश केे पाास कंंचोंं कीी संंख्याा कोो y सेे दर्शाा�इए तथाा रमेशे केे पाास कंंचोंं कीी संंख्याा कोो 
 y + 30 सेे दर्शाा�इए।

चूकँि कुल कंचोों की संख््यया 60 ह,ै अत: हमारे पास समीकरण ह ै— 
y + (y + 30) = 60
2y + 30 = 60

इसकाा उपयोोग दोोनोंं अज्ञाातोंं कोो ज्ञाात केे लि�ए कीीजि�ए।

समीीकरण काा नि�र्माा�ण करनाा 

अब तक हमने अक्षर-संख््यया का मान ज्ञात करने के लिए दिए गए समीकरण को हल किया ह।ै इसके 
वि�परीीत, क्याा हम कि�सीी अक्षर-संंख्याा केे दि�ए गए माान काा उपयोोग करकेे समीीकरणोंं कोो लि�ख सकतेे हैंं?

ऐसे समीकरण लिखि‍ए जिनका हल y = 5 हो। अपने द्वारा बनाए गए समीकरणोों को  
एक-दसूरे के साथ साझा कीजिए और प्रयकु्‍‍त‍ विधियोों पर चर््चचा कीजिए।

गण‍ि�ित 
चर्चाा�
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ऐसे दो समीकरण y + 1 = 6 और 3y = 15 हैैं।
निम््नलिखित समीकरण �ृंखला पर विचार कीजिए, जहाँ दोनोों पक्षषों पर पिछले समीकरण मेें 

समान संक्रियाए ँकरके एक समीकरण प्राप्‍त किया जाता ह।ै

y + 1 = 6

–1 सेे गुणुाा करनाा

y जोोड़नाा

6 जोोड़नाा

– y – 1 = – 6

–1  = – 6 + y

5 = y

3y = 15

6 जोोड़नाा

3 सेे वि�भााजि�त करनाा

2 घटाानाा 

3y + 6 = 21

y  + 2 = 7

y = 5

क््यया आप नीच ेके समीकरण से ऊपर वाले समीकरण तक एक �ृंखला बना सकते हैैं? ऊपर 
से नीच ेतथा नीच ेसे ऊपर की ओर जाते समय उपयोग की गई संक्रियाओ ंकी तलुना कीजिए।

बिना गणना किए, क््यया आप ऊपर दी गई �ंखृलाओ ंमेें प्रत््ययेक समीकरण मेें अज्ञात का मान 
ज्ञात कर सकते हैैं?
[संकेंेत— हमनेे देखेाा है ैकि� जोो माान कि�सीी समीीकरण कोो संंतुषु्‍‍ट करताा है,ै वह मूलू समीीकरण 

केे दोोनोंं ओर समाान संंक्रि�याा करनेे पर प्रााप्‍‍त नए समीीकरण कोो भीी संंतुषु्‍‍ट करताा है।ै]

उदाहरण 13 — क््यया आप कोई वास््तविक जीवन की ऐसी स््थथिति बता सकते हैैं, जिसे समीकरण 
100x  +  75  =  250 के रूप मेें लिखा जा सके?

हल— यदि हम इन संख््ययाओ ंको धन के रूप मेें सोचेें तो हम दखे सकते हैैं कि कुल धन `250 ह।ै
यहाँ दो पद जोड़न से `250 प्राप्‍त हो रह ेहैैं। बाए ँपक्ष (LHS) मेें दसूरा पद `75 स््थथिर ह ैऔर 

पर‍‍िवर््ततित नहीीं होता ह।ै पहले पद का मान ‘x’ के आधार पर पर‍‍िवर््ततित होगा। अत: हम 100 को 
इकाइयोों की संख््यया और ‘x’ को प्रति इकाई लागत मान सकते हैैं। उदाहरण के लिए x एक प््ललेट 
नाश््तते का मलू््य और `75 वितरण शलु््क हो सकता ह।ै

गण‍ि�ित 
चर्चाा�
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पता लगाइए

1.	ऐसे पाँच समीकरण लिखिए जिनका हल x = –2 ह।ै

2.	प्रत््ययेक अज्ञात का मान ज्ञात कीजिए—
(a)	 2y = 60		  (b)	 – 8 = 5x – 3	

(c)	 – 53w = –15 		  (d)	 13 – z = 8

(e)	 k + 8 = 12 – k		  (f)	 7m = m – 3

(g)	 3n = 10 + n

3.	मैैं एक 3 अकंीय संख््यया हू।ँ मरेे सैकड़़े का अकं मरेे दहाई के अकं से 3 कम ह।ै मरेे दहाई का 
अंकं मेरेेे इकााई केे अंकं सेे 3 कम है।ै तीीनोंं अंकंोंं काा योोग 15 है।ै मैंं कौौन हूँँ�?

4.	एक इ�ट का भार उसके आध ेसे 1 कि.ग्रा. अधि‍क ह।ै इ�ट का भार कितना ह?ै
5.	 किसी संख््यया के एक चौथाई भाग मेें 9 जोड़न पर वही संख््यया प्राप्‍त होती ह।ै वह संख््यया क््यया ह?ै
6.	4k + 1 = 13 दिया गया ह,ै निम््नलिखित का मान ज्ञात कीजिए—

(a)  8k + 2 (b)  4k (c)  k (d)  4k – 1 (e)  – k – 2

7.3 त्रुटि ढूँंढ़‍िए और सधुारिए
नीच ेकुछ समीकरण दिए गए हैैं और साथ ही उन््हेें हल करने के चरण भी दिए गए हैैं, जिससे अक्षर-संख््यया 
(चर) का मान ज्ञात किया जा सके। प्रत््ययेक हल को ध््ययान से दखेिए और तय कीजिए कि चरण सही 
हैैं या नहीीं। यदि कोई त्रुटि ह ैतो उसका वर््णन कीजिए, उसे सधुारिए और समीकरण हल कीजिए।

4x + 6 = 10
4x = 10 + 6
4x = 16
x = 4

1
7 – 8z = 5
8z = 7 – 5
8z = 2
z = 4

2
2v – 4 = 6
v – 4 = 6 – 2
v – 4 = 4
v = 8

3

5z + 2 = 3z – 4
5z + 3z = – 4 + 2
8z = – 2

z = – 2
8

 

4
15w – 4w = 26
15w = 26 + 4w
15w = 30
w = 2

5
3x + 1 = – 12

x + 1 = – 12
3

 

x + 1 = – 4
x = – 5

6
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7.4 इति�हाास कीी एक झलक 
प्रााचीीन भाारत मेंं प्रतीीकोंं काा उपयोोग करकेे व्यंंजक बनाानाा और ऐसेे व्यंंजकोंं सेे समीीकरण हल करनाा 
गणि�तीीय अन्वेेषण काा एक महत्वपूरू्णण घटक थाा। गणि�त केे इस क्षेेत्र कोो बीीजगणि�त कहाा जााताा है।ै 
बीीज शब्द काा अर्थथ है ैकि�सीी पाादप याा जीीव काा बीीज। जि�स प्रकाार एक बीीज केे भीीतर एक वृकृ्ष 
छि�पाा होोताा है,ै उसीी प्रकाार कि�सीी समस्याा काा उत्तर एक अज्ञाात संंख्याा केे भीीतर छि�पाा होोताा है।ै कि�सीी 
समस्याा कोो हल करनाा, वृकृ्ष कोो चरणबद्ध रूप सेे बढ़नेे मेंं सहाायताा करनेे केे समाान है—ै हम उस 
छि�पेे हुुए तत्व कोो खोोजतेे हैंं।
	 हमने गणित के विभिन््न क्षेत्ररों, जैसे— परू््णाांकोों और भिन््नोों मेें ब्रह्मगुप्‍त के योगदान को दखेा ह।ै 
ठीक उसी प्रकार जैसे हम आज x या y का उपयोग करते हैैं, उन््होोंने अपनी पसु््तक ब्रह्मस््फफु टसिद््धाांत 
(628 ई.) के अध््ययाय 18 मेें अक्षरोों का उपयोग करके अज्ञात संख््ययाओ ंको जोड़न, घटाने और 
गणुा करने की प्रक्रिया को समझाया। यह अध््ययाय इतिहास मेें बीजगणित की सबसे प्रारंभिक ज्ञात 
कृतियोों मेें से एक था। प्रसिद्ध गणितज्ञ और फील््डड््स मडेलिस््ट डेविड ममफोर््ड ने कहा था, जैसा कि 
हम जानते हैैं, “ब्रह्मगपु्‍त बीजगणित की रचना करने वाले मेें प्रमखु व््यक्‍त‍ि हैैं।”

आठवीीं शताब््ददी मेें, भारतीय गणितीय विचारोों का अरबी मेें अनवुाद किया गया। इनका प्रभाव 
वर््तमान इराक मेें रहने वाले अल-ख़़्ववारिज़़्ममी नामक एक प्रसिद्ध गणितज्ञ पर पड़़ा। लगभग 825 ई. मेें, 
उन््होोंने ‘हिसाब अल-जबर-वल-मकुाबला’ नामक एक पसु््तक लिखी, जिसका अर््थ ह ै‘पनुर््स्थथापन 
और संतलुन द्वारा गणना’।

ये विचार और भी आगे फैले। बारहवीीं शताब््‍ददी तक अल-ख़़्ववारिज़़्ममी की पसु््तक का लैटिन मेें 
अनवुाद हो चकुा था और उसे यूरोप लाया गया, जहाँ यह बहुत लोकप्रिय हो गई। उनकी पसु््तक के 
शब््द अल-जबर से हमेें बीजगणित शब््द मिला, जिसका प्रयोग हम आज भी करते हैैं।

जिस प्रकार आज हम अज्ञात को दर््शशान के लिए वर््णमाला के अक्षरोों का उपयोग करते हैैं, उसी 
प्रकार ब्रह्मगपु्‍त के समय के प्राचीन भारतीय गणितज्ञ विभिन््न अज्ञात के लिए या, का, नी, पी, 
लो इत््‍ययादि जैसे विशषे प्रतीकोों का प्रयोग करते थे। ‘या’ प्रतीक यावत-तावत (जिसका अर््थ ह ै

4 (4q + 2) = 50
 4 (4q) = 50 – 2
 16q = 48
 q = 3

– 2 (3 – 4x) = 14
– 6 – 8x = 14
– 8x = 14 + 6
– 8x = 20

x = – 20
8

 

3 (7y + 4) = 9 + 5y

7y + 4 = 9
3

 + 5y

7y + 4 = 3 + 5y
7y – 5y + 4 = 3
2y = 4 – 3

y = 1
2

7 8 9
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अज्ञाात कीी खोोज

‘जितना आवश््यक हो’) का संक्षिप्‍त रूप था। अन््य प्रतीक जैसे ‘का’ और ‘नी’, रंगोों के नामोों, 
जैसे— कालक (काला), नीलक (नीला) आदि के पहले अक्षर को बताते हैैं। इन अज्ञात राशियोों 
के विपरीत, किसी व््ययंजक मेें ज्ञात राशियोों का एक विशिष्‍ट ‘रूप’ होता था और उन््हेें ‘रू’ द्वारा 
दर््शशाया जाता था।

आधनुिक बीजीय व््ययंजकोों को प्राचीन भारतीय संकेतन मेें किस प्रकार लिखा जाता था, नीच े
इसके कुछ उदाहरण दिए गए हैैं —

आधुुनि�क संकेंेतन प्रााचीीन भाारतीीय संकेंेतन

2x + 1
याा 2 रू 1 

(प्रत्येेक पद मेंं अज्ञाात/ज्ञाात काा संंकेेत पहलेे आताा थाा )

2x – 8
या 2 रू 8ं  

(संंख्याा केे ऊपर एक बिं�दु ुयह दर्शाा�ताा थाा कि� यह  
ॠणाात्मक है)ै

3x + 4 = 2x + 8

याा 3 रू 4
याा 2 रू 8

(समीीकरण केे दोो पक्षोंं कोो एक केे नीीचे ेएक प्रस्तुतु  
कि�याा गयाा थाा)

उदाहरण 14 — भास््कराचार््य (1150 सामान्‍य सवंत) द्वारा रचित बीजगणित मेें निम््नलिखित समस््यया 
का उल््ललेख ह।ै

एक आदमी के पास `300 और 6 घोड़़े हैैं। दसूरे आदमी के पास 10 घोड़़े हैैं और उस पर 
`100 का ॠण ह।ै यदि वे दोनोों समान रूप से धनी हैैं और प्रत््‍ययेक घोड़़े का मलू््य समान ह ैतो मझु े
एक घोड़़े का मलू््य बताइए।
हल—   माना एक घोड़़े का मलू््य = ` x
समस््यया के अनसुार

300 + 6x = 10x – 100
300 + 6x + (100) = 10x
400 + 6x = 10x 
400 = 10x – 6x   
400 = 4x 
400 ÷ 4 = x 
100 = x

अतः एक घोड़़े का मलू््य = `100
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प्राचीन भारत मेें ऐसी समस््ययाओ ंऔर समाधानोों को अच््छछी तरह समझा जाता था। वास््तव 
मेें, एकल अज्ञात वाली समस््ययाओ ंको हल करने की एक बहुत ही व््यवस््थथित विधि सबसे पहले 
आर््यभट्ट (499 सामान्‍य संवत) द्वारा प्रस््ततावित की गई थी और ब्रह्मगपु्‍त ने अपने ब्रह्मस््फफु ट सिद््धाांत 
(628 सामान्‍य संवत) मेें इसकी रूपरेखा प्रस््ततुत की ह।ै आइए, उनकी विधि को समझेें। नीच ेदिए 
गए के कुछ समीकरणोों को दखेते हैैं—

5x + 4 = 3x + 8 या 3x – 6 = 2x + 4
क््यया हम इन समीकरणोों को हल करने का कोई सतू्र बना सकते हैैं? अर््थथात क््यया पहले समीकरण के लिए 
5, 4, 3 और 8 का उपयोग कर और कुछ संक्रियाए ँकरके हमेें प्रत्‍यक्षत: हल प्राप्‍त हो जाएगा? इसी 
प्रकार, क््यया आप 3, – 6, 2 तथा 4 सखं््ययाओ ंका उपयोग करके दसूरे समीकरण को हल कर सकते हैैं?

सतू्र प्राप्‍त करने के लिए हम चार संख््ययाओ ंA, B, C और D को लेकर इस रूप के समीकरणोों 
का व््‍ययापकीकरण कर सकते हैैं अर््थथात,

Ax + B = Cx + D
ब्रह्मगुपु्‍‍त इस प्रकाार केे समीीकरणोंं काा हल इस सूतू्र सेे देतेेे हैंं—

x = D – B
A – C

इस प्रक्रिया का उपयोग करके हम समीकरण का हल प्राप्‍त सकते हैैं—
650m + 4000 = 500m + 5050

गणना द्वारा सामान््ययीकृत करने पर 650m – 500m = 5050 – 4000
m = 5050 – 4000

650 – 500
 

इस सूतू्र काा उपयोोग करकेे क्याा आप समीीकरण 2x + 3 = 4x + 5 कोो हल कर सकतेे हैंं?
प्रााचीीन भाारतीीय गणि�तज्ञ जटि�ल गणि�तीीय धाारणााओं ंकोो सरल प्रक्रि�यााओं ंमेंं परि�वर्ति�ित करनेे मेंं 

उत्कृृष्‍‍ट थेे, जि�ससेे कि� प्रत्‍‍येक व्‍‍यक्‍त‍ि�ि�� समस्यााओं ंकोो हल करनेे केे लि�ए इन प्रक्रि�यााओं ंकाा उपयोोग कर सकेे।
बीीजगणि�त गणि�त कीी वह शााखाा है ैजि�समेंं गणि�तीीय समस्यााओं ंकोो हल करनेे केे लि�ए अक्षर 

चि�ह्नोंं काा उपयोोग कि�याा जााताा है।ै हमनेे पि�छलेे पृषृ्‍‍ठोंं मेंं कुुछ उदााहरण देखेे े हैंं। बीीजगणि�त काा 
अध्ययन करकेे हम संंख्यााओं,ं आकृृति�योंं और स्थि�िति�योंं मेंं प्रति�रूपोंं काा व्याापकीीकरण करनाा 
सीीखते हैंं। हम इन व्‍‍याापकीीकरणोंं कोो बीीजगणि�त कीी भााषाा काा उपयोोग करकेे व्यक्‍‍त‍‍ करतेे हैंं, जोो 
सटीीक और प्रभाावशाालीी दोोनोंं है।ै

बीजगणित हमेें गणितीय दावोों को उच‍‍ित सिद्ध करने की एक विधि दतेा ह ै (जसेै कि दो विषम 
सखं््ययाओ ंका योग सदवै सम क््योों होता ह)ै और कई प्रकार की समस््ययाओ ंको हल करने की प्रक्रिया भी दतेा ह।ै

प्रााचीीन भाारतीीय गणि�तज्ञोंं नेे बीीजगणि�त कीी शक्‍त‍ि�ि�� कोो भलीी-भाँँ�ति� पहचाानाा थाा। हमेंं आशाा है ै
कि� आप भीी इसेे पहचाानेंंगे और इसकाा आनंंद लेंंगेे।
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पता लगाइए

1.	 रिक्‍‍त‍ स््थथानोों को परू््णाांकोों से भरिए।
(a)	 5 × ___ – 8 = 37	 (b)	 37 – (33 – ____ ) = 35
(c)	 – 3 × (– 11 + ____ ) = 45

2.	 रंज ूएक दिहाड़़ी मजदरू ह।ै वह प्रतिदिन `750 कमाती ह।ै उसका नियोक््‍तता उसे 50 और 100 
रुपये के नोटोों मेें वेतन दतेा ह।ै यदि रंज ूको 50 और 100 रुपये के नोट समान संख््यया मेें मिलते 
हैैं तो उसके पास प्रत््ययेक मदु्रा के कितने नोट हैैं?

3.	 दिए गए चित्र मेें प्रत््ययेक काला धब््बबा समान 
संख््यया मेें नीले बिदओु ंको छिपाए हुए ह।ै यदि 
कुल 25 बिद ुहैैं तो एक धब््बबा कितने बिदओु ं
को ढकता ह?ै इस समस््यया का वर््णन करने के 
लिए एक समीकरण लिखिए।

25 बिं�दुु

4.	नीच ेदिए गए चित्र मेें ऐसी मशीनेें दिखाई गई हैैं जो आकँड़़े लेती हैैं, उस पर संक्रियाए ँकरती 
हैैं और परिणाम दतेी हैैं।

(a)	

	 निम््नलिखित के लिए प्रवेशित आकँड़ों को ज्ञात कीजिए—
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(b)	

नि�म्नलि�खि�त केे लि�ए प्रवेेशि�त आँकँड़ोंं कोो ज्ञाात कीीजि�ए—

5.	इन मशीनोों मेें प्रवेशित आकँड़े क््यया हैैं?

6.	एक टैक््ससी चालक प्रतिदिन ̀ 800 का एक निश््‍चचि‍त शलु््क और प्रति किलोमीटर यात्रा के लिए 
`20 लेता ह।ै यदि टैक््ससी की यात्रा का कुल खर््च `2200 ह ैतो तय किए गए किलोमीटर की 
संख््यया ज्ञात कीजिए।
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CH-7.indd   186CH-7.indd   186 05-08-2026   12.17.13 PM05-08-2026   12.17.13 PM

Reprint 2026-27



अज्ञाात कीी खोोज

7.	दो संख््ययाओ ंका योग 76 ह।ै एक संख््यया दसूरी संख््यया की तीन गनुी ह।ै वे संख््ययाए ँक््यया हैैं?

8.	 चित्र मेें एक जाल वाली खिड़की का आरेख दिखाया गया ह।ै जाल मेें दो छड़ों के बीच कितना 
अतंर ह?ै

3 cm

2 cm
34 cm

9.	एक रेस्‍तराँ मेें फलोों के जसू का मलू््य एक चॉकलेट मिल््कशके से `15 कम ह।ै यदि 4 फलोों 
के जसू और 7 चॉकलेट मिल््कशके का मलू््य `600 ह ैतो फलोों के जसू और मिल््कशके का 
मलू््य ज्ञात कीजिए।

10.	यदि 28p – 36 = 98 दिया गया ह ैतो 14p – 19 और 28p – 38 का मान ज्ञात कीजिए।

11.	 तीन समीकरणोों को हल करने के चरण नीच ेदिए गए हैैं। इनमेें त्रुटि को पहचानिए और सधुार कीजिए।
(a) 6x + 9 = 66
x + 9 = 11
x = 11 – 9
x = 2

(b) 14y + 24 = 36
7y + 12 = 18
7y = 6
 y = 6

7

(c) 4x – 5 = 9x + 8
4x = 9x + 8 – 5
4x = 9x + 3
4x – 9x = 3
– 5x = 3
    x = – 5

3

	12.		न ीच ेदिए गए त्रिभजुोों के कोणोों का माप ज्ञात कीजिए।

y + 15

y

x + 10x – 10

x

11
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13.	चार समीकरण लिखिए जिनका हल u = 6 ह।ै

14.	बख््शशाली पांडुलिपि (300 सामान्‍य संवत) मेें निम््नलिखित समस््यया का उल््ललेख ह।ै पहले व््यक्‍त‍ि 
को दी गई राशि ज्ञात नहीीं ह।ै दसूरे व््यक्‍त‍ि को पहले व््यक्‍त‍ि से दगुनुा राशि दी गई ह।ै तीसरे 
व््यक्‍‍त‍‍‍ि को दसूरे व््यक्‍त‍ि स ेतिगनुा राशि दी गई ह ैऔर चौथ ेव््यक्‍त‍ि को तीसरे व््यक्‍त‍ि से चौगनुा 
राशि दी गई ह।ै वितरित की गई कुल राशि 132 ह।ै पहल ेव््यक्‍‍त‍‍‍ि को दी गई राशि कितनी ह?ै

15.	एक जिराफ की ऊँचाई उसकी आधी ऊँचाई से ढाई मीटर अधिक ह।ै जिराफ की ऊँचाई 
कितनी ह?ै

16.	नीच ेदो भि‍न्‍न-भि‍न्‍न आकृतियाँ दी गई हैैं। प्रत््ययेक आकृति छड़़ियोों से की गई व््यवस््थथा के 
क्रम मेें पहले कुछ स््थथानोों को दर््शशाती ह।ै प्रतिरूप पहचानिए और प्रत््ययेक आकृति के लिए 
निम््नलिखित प्रश्‍नों के उत्तर दीजिए—
(a)	 अनकु्रम की स््थथिति संख््यया 11 मेें कितने वर््ग हैैं?
(b)	 अनकु्रम की स््थथिति सखं््यया 11 मेें व््यवस््थथा बनाने के लिए कितनी छड़़ियोों की आवश््यकता होगी?
(c)	 क््यया इस क्रम मेें 85 छड़़ियोों का उपयोग करके एक व््यवस््थथा बनाई जा सकती ह?ै यदि 

हाँ, तो यह किस स््थथिति संख््यया के अनरुूप होगी?
(d)	 क््यया इस क्रम मेें 150 छड़़ियोों का उपयोग करके एक व््यवस््थथा बनाई जा सकती ह?ै यदि 

हाँ, तो यह किस स््थथिति संख््यया के अनरुूप होगी?

17.	एक संख््यया मेें 36 जोड़न पर वह अपने आप का दस गनुा हो जाती ह।ै वह संख््यया क््यया ह?ै

18.	इन समीकरणोों को हल कीजिए—
(a)	 5(r + 2) = 10	 (b)	 – 3(u + 2) = 2(u – 1)
(c)	 2(7 – 2n) = – 6	 (d)	 2(x – 4) = – 16
(e)	 6(x – 1) = 2(x – 1) – 4	 (f)	 3 – 7s = 7 – 3s
(g)	 2x + 1 = 6 – (2x – 3)	 (h)	 10 – 5x = 3(x – 4) – 2(x – 7)

19.	आरंभ स ेअतं तक का मार््ग ढँूढ़ने के लिए समीकरणोों को हल कीजिए। अगले पषृ्‍ठ पर दिए गए 
भागोों मेें अपना कार््य दिखाइए और आग ेबढ़ते हुए अपने मार््ग मेें रंग भरिए।
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अज्ञाात कीी खोोज

8x = 20 + 3x
8x – 3x = 20

5x = 20
 x = 20

5
 

x = 4

– 7 = 11 – 3x

– 4 – 1

54

3

6 8 5 – 8 2

13 8

– 10 – 10 – 5 – 4

+ 4 4

– 2

21 1– 44

2x – 9 = – 3

8m + 8 = – 72

– 4 = 16 – 5k 2x – 9 = 3 – x 30 = 4 – 50n

– 2x = – 42

15 = 19 – 4x

2x + 3 = x + 5

2 (x + 1) – 10 = 
18

2x + 5 = 3 (x – 1)

20.	समदु्र तट पर कुछ बच््चचे और गध ेहैैं। उनके कुल मिलाकर 28 सिर और 80 पैर हैैं। वहाँ 
कितने गध ेहैैं? वहाँ कितने बच््चचे हैैं? 

प्रयाासि
कीीजि�ए

आरंंभ

अंंत
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गण‍‍ित प्रकाश | कक्षा 7 | भाग 2

	• बीजीय समीकरण एक गणितीय कथन ह ैजो दो बीजीय व््ययंजकोों की समानता को इगंित करता ह।ै

	• जब किसी समीकरण के दोनोों ओर एक ही संक्रिया की जाती ह ैतो समानता बनी रहती ह।ै

	• किसी समीकरण का हल ढँूढ़ने का अर््थ ह,ै व््ययंजकोों मेें अज्ञात मानोों का इस प्रकार से मान ज्ञात करना कि 
बायाँ पक्ष और दायाँ पक्ष के बराबर हो।

	• सामान््यतः समीकरणोों को, दोनोों पक्षषों पर एक ही सकं्रिया करके हल किया जा सकता ह,ै जिससे अज्ञात 
का मान स््पष्‍ट हो जाए।

साारांं�श

 

कि�सीी भीी संंख्याा केे बाारेे में ंसोोचें—ं
अब इसे 2 से गुणा करेें
10 जोोडं़ें
2 सेे वि�भााजि�त करें
अब उस मलू संख््यया को घटाए ँजो आपने सोची थी
अंंत में ं3 जोोडं़ें ।

मेरेाा अनुमुाान है ैकि� अब आपकेे पाास 8 होंंगेे। क्याा मैंं सहीी हूँँ�?

अपनेे मि�त्रोंं और परि�वाार केे सााथ भीी पहेलेीी हल कीीजि�ए।

क््यया आप बता सकते हैैं कि यह यकु्‍त‍ि (ट्रिक) क््योों कार््य करती ह?ै

[सकेंत— पहली बार सोची गई संख््यया को x से दर््शशाइए।]

क्याा आप स्वयंं ऐसीी युकु्‍त‍ि�ि��याँँ� बनाा सकतेे हैंं?

एक जाादुुई चााल
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A

B

C

D

E

F
G

टैैनग्राामटैैनग्रााम
नोट— प्रत््ययेक आकृति को सफेद किनारोों से काटिए।
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